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2.3  Εμβαδόν ηριγώνοσ 

 

1. Γίλεηαη ε επζεία   : y 2x 0     θαη ηα ζεκεία    B 1,1 1,3 .    

 α)  Να δείμεηε όηη ην ζεκείν  5,10  αλήθεη ζηελ επζεία  .  

 β)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ   θαη  .  

 γ)  Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ . 

 

2. Γίλεηαη ε επζεία   : x 2y 1    θαη ηα ζεκεία    A 0,2 , B 1,0 .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ζεκείν Β αλήθεη ζηελ επζεία    ελώ ην ζεκείν Α δελ είλαη ζεκείν ηεο  .  

 β)  Να βξείηε ηελ απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ  Α  από ηελ επζεία  .     

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηελ απόζηαζε ηνπ  Α  από ην  Β  θαη λα απνδείμεηε όηη ε πξνβνιή ηνπ  Α  ζηελ επζεία    

είλαη ην Β . 

 

3. Γίλνληαη νη επζείεο:    1 2: 2x y 6 0 : 2x y 2 0 .          

 α) Να δείμεηε όηη νη επζείεο    1 2    είλαη παξάιιειεο. 

 β)  i.  Να δείμεηε όηη ην ζεκείν  0,6  αλήθεη ζηελ επζεία  1 .  

  ii.  Nα ππνινγίζεηε ηελ απόζηαζε ησλ επζεηώλ    1 2 .    

 

4. Γίλνληαη ηα ζεκεία  4,3 ,  1,1  θαη  6,0 . 

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ   θαη  .  

 β)  Να δείμεηε όηη ηα δηαλύζκαηα   θαη   είλαη θάζεηα. 

 γ)  Γίλεηαη ην ζεκείν 
7 1

,
2 2

 
 
 

. Να δείμεηε όηη       . 

       

5. Η επζεία ε δηέξρεηαη από  ην ζεκείν  3, 1    θαη ζρεκαηίδεη κε ηνλ άμνλα x x  γσλία 
3

.
4


 

 α)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο  .                                                   

 β)  Να απνδείμεηε όηη  ην εκβαδό ηνπ  ηξηγώλνπ, πνπ ζρεκαηίδεη ε επζεία ε κε ηνπο άμνλεο x x y y,  είλαη: 

E 8.                                                                   

                                                                                                                

6. Γίλνληαη νη επζείεο  1 : 2x 3y 5    θαη   2 : 4x 6y 8 .    

 α)  Να δείμεηε όηη νη επζείεο    1 2,   είλαη παξάιιειεο. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ζεκείν  1,1  είλαη ζεκείν ηεο επζείαο  1 .  

 γ)  Να βξείηε ηελ απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ  Α  από ηελ επζεία  2 .  
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7. Γίλεηαη ην ηξίγσλν   κε  3,4 ,  7,1 ,   ε αξρή ησλ αμόλσλ 

θαη ην ζεκείν 
12 16

,
5 5

 
 
 

 ηεο πιεπξάο .  

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ   θαη  .  

 β)  Να δείμεηε όηη 
1

5
    .  

 γ)  Γίλεηαη όηη  
25

2
  ηεηξαγσληθέο κνλάδεο. Να δείμεηε όηη 

   
1

5
   . 

 

8. Γίλνληαη ηα ζεκεία      0,2 , 3,0 , 1,1 .    

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ , .   

 β) i.  Να εμεηάζεηε αλ ηα ζεκεία Α, Β θαη Γ νξίδνπλ ηξίγσλν. 

  ii.  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 

9. Γίλνληαη νη επζείεο:    1 2

2 2
: y x 1 : x y 9 .

3 3
        

 α)  Να απνδείμεηε όηη:    1 2// .                                                          

 β)  Να ππνινγίζεηε ηελ απόζηαζε ησλ επζεηώλ    1 2 .             

 

10. Γίλεηαη ην ζεκείν  A 1,2  θαη ε επζεία   : y x 3 .    

 α)  Να βξείηε ηελ απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ   από ηελ επζεία   .  

 β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο    πνπ δηέξρεηαη από ην   θαη είλαη παξάιιειε ζηελ ( ) .  

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ζην ίδην νξζνθαλνληθό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ ηηο επζείεο    , .   

 

11. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε θνξπθέο ηα ζεκεία      2,5 , 3,6 , 1, 2 .          

 α)  Να βξείηε ηνλ ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ηεο επζείαο ΒΓ.  

 β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ ύςνπο πνπ άγεηαη από ην Α.      

 γ) Να βξείηε ηελ γσλία πνπ ζρεκαηίδεη ε επζεία ΑΒ κε ηνλ άμνλα x x .                  

 

12. Γίλνληαη ηα ζεκεία    2,1 , 4, 1    θαη ην δηάλπζκα  3, 1 .       

 α)  Να βξεζεί ην ζεκείν Β.   

 β)  Αλ  5,0 :  

       i.  Να δείμεηε όηη ηα ζεκεία Α, Β θαη Γ ζρεκαηίδνπλ ηξίγσλν. 

       ii.  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.                     
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13. Σην νξζνθαλνληθό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ ζεσξνύκε ηα ζεκεία        1,1 , 5,2 , 0, 2 , 8,0 .      

 α)  Να ηνπνζεηήζεηε ηα παξαπάλσ ζεκεία ηνπ επηπέδνπ ζε έλα πξόρεηξν ζρήκα θαη λα απνδείμεηε όηη ην 

ηεηξάπιεπξν κε θνξπθέο ηα ζεκεία απηά είλαη ηξαπέδην.  

 β)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξαπεδίνπ ηνπ εξσηήκαηνο α). 

  

14. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε θνξπθέο      1,7 , 1,5 3,3 .      

 α)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 β)  Αλ Μ είλαη ην κέζν ηεο πιεπξάο ΒΓ, ηόηε λα ππνινγίζεηε: 

  i.  ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ Μ, 

  ii.  ηελ εμίζσζε ηεο δηακέζνπ ΑΜ. 

 

15. Γίλνληαη νη επζείεο      1 2 3,    κε εμηζώζεηο x 2y 1, 2x y 4 y 1         αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη νη επζείεο    1 2    είλαη θάζεηεο. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη νη επζείεο    1 2    ηέκλνληαη ζην ζεκείν 
7 6

, .
5 5

 
 
 

 

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηελ απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ Α από ηελ επζεία  3 .  

 

16. Γίλνληαη νη επζείεο      1 2 3:8x 28 0 , : x 1 0 , :3x 4 5 0 .               

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ ηνκήο Μ ησλ    1 2 .                   

 β)  Αλ ην ζεκείν ηνκήο είλαη ην  3,4  λα ππνινγίζεηε:  

  i.  ην κέηξν ηνπ δηαλύζκαηνο OM , όπνπ Ο ε αξρή ησλ αμόλσλ,               

  ii. ηελ απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ Μ από ηελ επζεία  3 .              

 

17. Γίλνληαη ηα ζεκεία    1,3 , 2,2    θαη ε επζεία   : 3x y 0 .        

        α)  Να βξεζεί ε απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ Α από ην ζεκείν Β. 

        β)  Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ α, ε απόζηαζε ΑΒ είλαη ίζε κε ηελ απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ Α από ηελ επζεία   .        

        γ)  Γηα 4   λα βξεζεί ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ    , όπνπ Γ ην ζεκείν ηνκήο ηεο επζείαο    κε ηνλ άμνλα 

y y .        

            

18. Θεσξνύκε κία επζεία    : y x    κε ζεηηθή θιίζε ι . 
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 α)  Αλ 
1  είλαη ε δηρνηόκνο ηεο νμείαο γσλίαο πνπ 

ζρεκαηίδεη ε επζεία    κε ηνλ x x  άμνλα, ηόηε λα 

απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε ηεο δηρνηόκνπ 
1 είλαη: 

1 1
2

y x
1 1


    

  
 

 β)  Αλ 
2  είλαη ε δηρνηόκνο ηεο ακβιείαο γσλίαο πνπ 

ζρεκαηίδεη ε επζεία    κε ηνλ x x  άμνλα, ηόηε λα 

απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε ηεο δηρνηόκνπ 
2  είλαη: 

2 2
2

y x
1 1


    

  
 

 γ)  Αλ 1,  λα εθαξκόζεηε ηνπο ηύπνπο ηνπ  α) εξσηήκαηνο γηα λα απνδείμεηε όηη: 22,5 2 1 .    

 

19. Σε έλα νξζνθαλνληθό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ Οxy είλαη ηνπνζεηεκέλα 7 ρσξηά σο ζεκεία ηνπ επηπέδνπ θαη κηα 

πεγή λεξνύ ζε έλα ζεκείν Π. Γλσξίδνπκε όηη ππάξρνπλ 6 αγσγνί λεξνύ πνπ ζπλδένπλ ηελ πεγή κε έμη από ηα 

παξαπάλσ ρσξηά.  Οη αγσγνί απηνί αλήθνπλ ζηηο γξακκέο κε εμηζώζεηο ηεο κνξθήο: 

     1 x 1 y 2 0 , 0,1,2,3,4,5          

 α)  Να απνδείμεηε όηη θαη νη 6 γξακκέο είλαη επζείεο.  

 β)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ Π. 

 γ)  Τν έβδνκν ρσξηό βξίζθεηαη ζην ζεκείν  0,0 .  Να απνδείμεηε όηη θαλέλαο από ηνπο παξαπάλσ αγσγνύο 

λεξνύ δελ δηέξρεηαη από ην ρσξηό απηό. 

 δ)  Πξνθεηκέλνπ λα έρεη πξόζβαζε ζην λεξό ην ρσξηό Ο, ππάξρνπλ δύν επηινγέο:          

1
ε
 επηινγή: Να ζπλδέζνπκε απεπζείαο  ην ρσξηό Ο κε ηελ πεγή   

2
ε
 επηινγή: Να ζπλδέζνπκε ην ρσξηό Ο κε έλαλ από ηνπο παξαπάλσ αγσγνύο κέζσ ηεο ζπληνκόηεξεο 

δηαδξνκήο. 

Με δεδνκέλν όηη ην θόζηνο θαηαζθεπήο αλά κνλάδα κήθνπο γηα θάζε κία από ηηο παξαπάλσ επηινγέο είλαη ην 

ίδην,  

  i.  λα βξείηε ηελ ηηκή ηνπ ι γηα ηελ νπνία νη δύν επηινγέο νδεγνύλ ζην ίδην θόζηνο  θαηαζθεπήο. 

  ii.  Πσο εμεγείηαη γεσκεηξηθά ην ζπκπέξαζκα; 

 

20. Γίλεηαη ηo ζεκείo  2,2 .   

 α)  Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ επζεηώλ    πνπ δηέξρνληαη από ην ζεκείν Μ . 

 β)  i.  Να βξείηε πνηεο από ηηο παξαπάλσ εμηζώζεηο επζεηώλ ζρεκαηίδνπλ ηξίγσλν κε ηνλ αξλεηηθό εκηάμνλα x  

θαη ηνλ ζεηηθό εκηάμνλα Oy. 

  ii.  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο  1 , ε νπνία δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Μ  θαη ζρεκαηίδεη κε ηνλ 

αξλεηηθό εκηάμνλα x  θαη ηνλ ζεηηθό εκηάμνλα Οy, ηξίγσλν, κε εκβαδόλ E 8 .     
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 γ)  Αλ  1 : y x 4,    λα βξείηε ην κήθνο ηνπ ύςνπο ηνπ νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ, πνπ ζρεκαηίδεη ε  1  κε ηνπο 

άμνλεο, ην νπνίν θέξεηαη από ηελ θνξπθή Ο.  

 

21. Γίλνληαη νη επζείεο  1

3
: y x

3
   θαη  2 : y x  . 

 α)  Να ζρεδηάζεηε ηηο    1 2,   ζην ίδην νξζνθαλνληθό ζύζηεκα αμόλσλ.  

 β)  Να βξείηε ηε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη θάζε κηα κε ηνλ άμνλα xx .  

 γ)  Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ  , όπνπ      0,0 , 3, 3 , 3,3 .     

 δ)  Να απνδείμεηε όηη 
3 1

15
2 2

 
  .  

(Θπκίδνπκε όηη ην εκβαδόλ ελόο ηξηγώλνπ δίλεηαη από ην εκηγηλόκελν δύν πιεπξώλ ηνπ επί ην εκίηνλν ηεο 

πεξηερόκελεο γσλίαο ηνπο).  

 

22. Η επζεία    κε εμίζσζε x y 1 0    ηνπ ζρήκαηνο, αλαπαξηζηά ηε 

γξακκή ελόο ζηδεξνδξνκηθνύ δηθηύνπ πνπ εμππεξεηεί ηνπο θαηνίθνπο δύν 

πόιεσλ    8,1 , 7,4   (γηα ηελ αθξίβεηα ,   
είλαη ηα θεληξηθά ζεκεία 

ησλ πόιεσλ από ηα νπνία κεηξάκε απνζηάζεηο). Γηα ην ιόγν απηό ζα 

θαηαζθεπαζηεί θαηά κήθνο ηεο γξακκήο   ,  ζηαζκόο ζε έλα ζεκείν Σ 

θαη κία πεδνγέθπξα ζε έλα ζεκείν Π. Να βξείηε : 

 α)  πνηα πόιε από ηηο ,   
είλαη πιεζηέζηεξα ζηε γξακκή ηνπ ηξαίλνπ,  

 β)  ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ Π, αλ είλαη γλσζηό όηη ζα θαηαζθεπαζηεί ζην πιεζηέζηεξν ζεκείν ηεο γξακκήο ζηελ 

πόιε Β. 

 γ)  ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ Σ ζηηο παξαθάησ πεξηπηώζεηο  

  i.  ν ζηαζκόο Σ λα ηζαπέρεη από ηηο πόιεηο ,  . 

  ii.  ην νδηθό δίθηπν πνπ ζα ζπλδέεη ην ζηαζκό Σ κε ηηο πόιεηο ,   λα έρεη ην κηθξόηεξν δπλαηό κήθνο. 

 

23. Γίλνληαη ηα ζεκεία    2,1 , 3, 1    θαη  2,0  .       

 α)  i.  Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία ,     θαη   δελ είλαη ζπλεπζεηαθά. 

  ii.  Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδό ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ  ηζνύηαη κε  
9

2
 ηεηξαγσληθέο κνλάδεο. 

 β)  Να βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ ζεκείσλ  x, y  γηα ηα νπνία ηζρύεη     .    

  

 γ)  Αλ ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ ζεκείσλ   ηνπ εξσηήκαηνο β) απνηειείηαη από ηηο επζείεο 
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   1 2: x 4y 7 0  θαη  : x 4y 11 0        , ηόηε: 

  i.  Να απνδείμεηε όηη νη επζείεο  ,    1 2θαη   είλαη παξάιιειεο. 

  ii.  Να εμεηάζεηε αλ είλαη αιεζήο ή ςεπδήο ν ηζρπξηζκόο « νη επζείεο x 4y 7 0  θαη  x 4y 11 0     
 
έρνπλ 

σο κεζνπαξάιιειν ηελ επζεία  ». 

        

24. Σε ζύζηεκα αμόλσλ δίλνληαη ηα ζεκεία    A 3,4 7,1 .   

 α)  Αλ 
8

2,
3

 
 
 

 θαη 
13

,3
3

 
 
 

 λα δείμεηε όηη: 

  i.  
1

3
    θαη 

1
,

3
    

  ii.  // ,   

  iii. Να δείμεηε όηη:    
2

1

3

 
   

 
. 

 β)  Γεληθεύνληαο ην παξάδεηγκα ηνπ α) εξσηήκαηνο, αλ γηα ηα ζεκεία   θαη   ηζρύνπλ 
1


    θαη 

1


   , λα δείμεηε όηη 

2
1



    
      
    

. 

 

25. Γίλεηαη ε εμίζσζε 2 2x y y x 2xy 6     . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

    
i. 2(x y) (x y) 6 0 ,      

  ii.  ε εμίζσζε παξηζηάλεη έλα δεύγνο παξάιιεισλ επζεηώλ, ηηο νπνίεο λα βξείηε. 

Έζησ  1 : x y 3 0     θαη  2 : x y 2 0     νη δπν παξάιιειεο επζείεο. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη όια ηα ζεκεία 
1

M , ,
2

 
    
 

 ηζαπέρνπλ από ηηο δπν επζείεο. 

 γ)  Να βξείηε ηελ κεζνπαξάιιειε ησλ δπν επζεηώλ. 

 

26. Γίλεηαη ε εμίζσζε      2 1 x 2 y 7 0 E          κε   θαη ε επζεία   : 6x 8y 3 0 .     

 α)  Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε   ε εμίζσζε  E  παξηζηάλεη επζεία.     

 β)  Να απνδείμεηε όηη όιεο νη επζείεο πνπ νξίδνληαη από ηελ εμίζσζε  E ,  γηα ηα δηάθνξα ,  δηέξρνληαη από 

ην ίδην ζεκείν, ηνπ νπνίνπ λα βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο.                                                                                                       

 γ)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ ,  ώζηε επζεία    πνπ νξίδεηαη από ηελ εμίζσζε  E  λα είλαη παξάιιειε ζηε 

επζεία  .  Πνηα είλαη ε εμίζσζε ηεο  ;                    

 δ)  Να βξείηε ηελ απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ  1,3 από ηελ επζεία  .         
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27. Σην θαξηεζηαλό επίπεδν δίλνληαη ηα ζεκεία      1, 1 , 2,2 1,3 2 , .           

 α)  Να απνδείμεηε όηη θαζώο ην κ δηαηξέρεη ην R, ην ζεκείν Γ θηλείηαη ζηελ επζεία   : y 3x 1 .                                                                                                                         

 β)  Να απνδείμεηε όηη θαζώο ην κ δηαηξέρεη ην R, ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη θνξπθέο ηξηγώλνπ.                                                                                                                

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη ζηαζεξό.          

 δ)  Να βξείηε  ηηο εμηζώζεηο ησλ επζεηώλ πνπ δηέξρνληαη από ην ζεκείν Β θαη από ηηο νπνίεο ην ζεκείν Α, απέρεη 

απόζηαζε ίζε κε 1.                                             

 

28. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε θνξπθέο ηα ζεκεία      2,1 , 1,5 , 5, 1 .      

 α)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.                                  

 β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο ΒΓ.                                                 

 γ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ ύςνπο ηνπ ηξηγώλνπ  από ηελ θνξπθή Α. Σηε ζπλέρεηα λα βξείηε ην ζεκείν Γ ηεο 

επζείαο ΒΓ, από ην νπνίν, ην Α απέρεη ηελ ειάρηζηε απόζηαζε. 

 δ)  Να βξείηε ην ζύλνιν ησλ ζεκείσλ Μ ηνπ επηπέδνπ γηα ηα νπνία ηζρύεη:    
1

.
2

      

                                                                                           

29. Σε ράξηε κε θαξηεζηαλό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ ε ζέζε ελόο ιηκαληνύ πξνζδηνξίδεηαη από ην ζεκείν  2,6  θαη 

ε ζέζε ελόο πινίνπ κε ην ζεκείν  1,2 , .       

 α)  i.  Αλ ην πινίν θηλείηαη επζύγξακκα, λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο ηξνρηάο ηνπ.   

  ii.  Να εμεηάζεηε αλ ην πινίν ζα πεξάζεη από ην ιηκάλη.  

 β)  Αλ ηειηθά ην πινίν δελ πεξάζεη από ην ιηκάλη, λα βξείηε: 

  i.  πνηα είλαη ε ειάρηζηε απόζηαζε ηνπ πινίνπ από ην ιηκάλη;  

  

  ii.  ην ζεκείν ηνπ θαξηεζηαλνύ επηπέδνπ πνπ βξίζθεηαη ην πινίν, όηαλ απέρεη ηελ ειάρηζηε απόζηαζε από ην 

ιηκάλη.  

 

30. Γύν νηθηζκνί Α θαη Β βξίζθνληαη ζηηο ζέζεηο πνπ νξίδνπλ ηα ζεκεία    A 1, 2 3,1 .     Δμσηεξηθά ησλ 

νηθηζκώλ ππάξρεη επζύγξακκνο δξόκνο κε εμίζσζε   : x y 1 0.     

          α)  Να βξείηε ζε πνηα  ζέζε ηνπ δξόκνπ δ: 

             i.   Ο νηθηζκόο Α έρεη ηε κηθξόηεξε απόζηαζε από ηνλ δξόκν. 

             ii.  Υπάξρεη ην Κέληξν Υγείαο ηεο πεξηνρήο, αλ είλαη γλσζηό όηη ηζαπέρεη από ηνπο δύν νηθηζκνύο. 

          β)  Να βξείηε ηε ζέζε Γ ελόο απηνθηλήηνπ πάλσ ζην δξόκν, αλ είλαη γλσζηό, όηη ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ πνπ 

ζρεκαηίδνπλ ηα ηξία ζεκεία     θαη   είλαη ίζν κε 8 . 
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31. Υπνζέηνπκε, όηη ζε έλα επίπεδν πνπ έρνπκε εθνδηάζεη κε νξζνθαλνληθό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ, θηλνύληαη δύν 

ζεκεία Α θαη Β. Κάζε ρξνληθή ζηηγκή t κε t 0  ε ζέζε ηνπ πξώηνπ ζεκείνπ είλαη  A t 1,2t 1   θαη ηνπ 

δεπηέξνπ  B 3t 1, 4t 1 .    

 α)  Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ γξακκώλ πάλσ ζηηο νπνίεο θηλνύληαη ηα δύν ζεκεία. 

 β)  Υπάξρεη ρξνληθή ζηηγκή θαηά ηελ νπνία ηα δύν ζεκεία ηαπηίδνληαη; 

 γ)  Να ππνινγηζηεί ε απόζηαζε ησλ δύν ζεκείσλ ηελ ρξνληθή ζηηγκή t 2.  

 δ)  Να βξεζεί ε ρξνληθή ζηηγκή t θαηά ηελ νπνία ε απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ Α από ηελ επζεία   : 4x 3y 7 0   

ηζνύηαη κε 6 . 

 

32. Σην ράξηε κίαο πεδηλήο πεξηνρήο, πνπ είλαη εθνδηαζκέλνο κε νξζνθαλνληθό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ, δύν 

θσκνπόιεηο Α θαη Β έρνπλ ζπληεηαγκέλεο    3,6 7, 2 .     

 α)  Αλάκεζα ζηηο δύν θσκνπόιεηο, ζα θαηαζθεπαζηεί επζεία ζηδεξνδξνκηθή γξακκή, θάζε ζεκείν ηεο νπνίαο ζα 

ηζαπέρεη από απηέο. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο, πάλσ ζηελ νπνία βξίζθεηαη ε ζηδεξνδξνκηθή γξακκή.                              

 β) Πάλσ ζηελ ζηδεξνδξνκηθή γξακκή ζα θαηαζθεπαζηεί ζηαζκόο Σ, ώζηε ην εκβαδόλ ηεο πεξηνρήο πνπ νξίδεηαη 

από ηα ζεκεία Α, Β θαη Σ λα ηζνύηαη κε 20 ηεηξαγσληθέο κνλάδεο. Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζηαζκνύ Σ 

ζην ράξηε.           

 

33. Γίλνληαη ηα ζεκεία    2,0 , 3,4   θαη  .  

 α) i.  Να βξείηε ηελ εμίζσζε πνπ πεξηγξάθεη όιεο ηηο επζείεο πνπ δηέξρνληαη από ην ζεκείν   θαη έρνπλ θιίζε ι . 

  ii.  Να απνδείμεηε νηη ε επζεία, ε νπνία δηέξρεηαη από ην ζεκείν Α, έρεη θιίζε ι θαη απέρεη απόζηαζε ίζε κε 1 

από ην ζεκείν Β, έρεη εμίζσζε   :15x 8y 30 0 .     

 β)  Να απνδείμεηε νηη ππάξρεη θαη άιιε επζεία   ,  εθηόο από ηελ   , ε νπνία δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Α  θαη 

απέρεη απόζηαζε ίζε κε  1  από ην ζεκείν  Β . 

 γ)  Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ δηρνηόκσλ ησλ γσληώλ πνπ ζρεκαηίδνπλ νη επζείεο    .    

 

34. Γίλνληαη ηα ζεκεία    1,1 2,3 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε ηεο επζείαο ΑΒ είλαη ε    : y 2x 1 .    

 β)  Να αηηηνινγήζεηε αλ ην ζεκείν  1002 ,5  αλήθεη ή όρη ζην εκηεπίπεδν πνπ νξίδεηαη από ηελ επζεία    θαη ηελ 

αξρή ησλ αμόλσλ  0,0 .  

 γ)  Να αηηηνινγήζεηε αλ ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη κεγαιύηεξν ή κηθξόηεξν από ην εκβαδόλ ηνπ 

ηξηγώλνπ ΑΟΒ. 
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35. Γίλνληαη ηα ζεκεία  0,0 ,  ,0  , ,
2

 
  
   

θαη ,0
2

 
 
 

, όπνπ ,   ζηαζεξνί ζεηηθνί πξαγκαηηθνί αξηζκνί. 

 α)  Να κεηαθέξεηε ηα παξαπάλσ ζεκεία ζε νξζνθαλνληθό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ. Καηόπηλ, λα απνδείμεηε όηη ην 

ηξίγσλν   είλαη ηζνζθειέο θαη ην ζεκείν    είλαη  ην κέζν ηεο βάζεο ηνπ  . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη νη εμηζώζεηο ησλ επζεηώλ   θαη   είλαη αληίζηνηρα 

  : 2 x y 0      θαη    : 2 x y 2 0        

 γ)  Αλ 
1d  είλαη ε απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ   από ηελ επζεία   θαη 

2d  ε απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ   από ηελ 

επζεία  , λα απνδείμεηε όηη 
1 2d d . 

 δ)  Πνηα πξόηαζε ηεο Δπθιείδεηαο Γεσκεηξίαο έρεη απνδεηρζεί; 

 

36. Γίλνληαη ηα ζεκεία    1,3 , 2,2    θαη ε επζεία   : 3x y 0, .        

 α) Να βξείηε γηα πνηα ηηκή ηνπ α, ε απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ Α από ην ζεκείν Β είλαη ίζε κε ηελ απόζηαζε ηνπ 

ζεκείνπ Α από ηελ επζεία  .                  

 β) Γηα 4 :   

          i.  Να βξείηε  ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, όπνπ Γ ην ζεκείν ηνκήο ηεο επζείαο    κε ηνλ άμνλα yy .           

  ii.  Να βξείηε ην ζεκείν ηεο επζείαο ε πνπ απέρεη ηελ κηθξόηεξε απόζηαζε από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ.    

                                                    

37. Θεσξνύκε ηα ζεκεία    2, 3 7,9 .      Έζησ S ην ζύλνιν ησλ ζεκείσλ Μ πνπ είλαη θνξπθέο ησλ ηξηγώλσλ 

ΑΜΒ ώζηε  AMB 12 . .   

 α)  Να απνδείμηε όηη ην S απνηειείηαη από ηα ζεκεία ησλ παξαιιήισλ επζεηώλ 

   1 2: 4x 3y 9 0 : 4x 3y 7 0          

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε επζεία ΑΒ είλαη ε κεζνπαξάιιειε ησλ    1 2 .    

 γ)  Θεσξνύκε έλα ζεκείν 
1  ζηελ  1  θαη έλα ζεκείν 

2 ζηελ  2  ώζηε λα ζρεκαηίδεηαη ην ηεηξάπιεπξν 

1 2 .   Πόζν είλαη ην εκβαδόλ ηνπ; Πόζα ηεηξάπιεπξα ΑΦΒΥ ππάξρνπλ, αλ ην Φ πξέπεη λα είλαη ζεκείν 

ηεο  1 θαη ην Υ ζεκείν ηεο  2 ,  πνπ έρνπλ ην ίδην εκβαδό κε ην 
1 2 ;  Δμεγήζηε. 

 

38. Γίλνληαη ηα ζεκεία ηνπ επηπέδνπ  1,1 ,  4,4  θαη  3,1 .   

 α)  Να δείμεηε όηη ηα ζεκεία απηά ζρεκαηίδνπλ ηξίγσλν. 

 β)  Να δείμεηε όηη ε κεζνθάζεηνο ηνπ ηκήκαηνο   είλαη ε επζεία   : 
1 11

y x
3 3

   . 

 γ)  Να βξείηε ζεκείν   ηεο επζείαο    ηνπ  β) εξσηήκαηνο ηέηνην ώζηε       . Τη ηδηόηεηα έρεη ην ζεκείν 

 ;  

   

39. Θεσξνύκε ηα ζηαζεξά ζεκεία  A 3,4 ,  B 2,5  θαη  2,2   θαη ην κεηαβιεηό ζεκείν  4 1, 3 1 ,     . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα Α, Β, Γ ζρεκαηίδνπλ ηξίγσλν. 
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 β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο ΒΓ. 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Μ θηλνύληαη ζηελ επζεία πνπ δηέξρεηαη από ην Α θαη είλαη παξάιιειε ζηελ ΒΓ. 

 δ)  Να απνδείμεηε όηη γηα νπνηαδήπνηε ζέζε ηνπ ζεκείνπ Μ ηζρύεη       . Πσο αηηηνινγείηαη απηό 

γεσκεηξηθά; 

 


