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2.2  Γεληθή κνξθή εμίζωζεο επζείαο 

 

1. Δίλεηαη ην ζεκείν  1, 3   θαη ε επζεία    : 4x 6y 1 .    

 α)  Να εμεγήζεηε γηαηί ην   δελ είλαη ζεκείν ηεο επζείαο  .  

 β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ δηέξρεηαη από ην ζεκείν   θαη είλαη παξάιιειε ζηελ επζεία  .  

 

2. Δίλνληαη νη επζείεο  1 : 3x y 5    θαη   2 : x y 1 0 .     

 α)  Να βξεζεί ην ζεκείν ηνκήο ηνπο Μ.                                                                         

 β)  Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ δηέξρεηαη από ην ζεκείν  M 3,4  θαη είλαη θάζεηε ζηελ  2 .                                                                                                                            

 γ)  Να βξεζεί έλα δηάλπζκα παξάιιειν ζηελ  1 .                                                 

  

3. Δίλνληαη νη εμηζώζεηο    x 1 y 4 0 1       θαη     3 1 x 2 y 7 0 2        κε  .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη νη εμηζώζεηο (1) θαη (2) παξηζηάλνπλ εμηζώζεηο επζεηώλ γηα θάζε .   

 β)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ ,  ώζηε νη επζείεο κε εμηζώζεηο ηηο (1) θαη (2) λα είλαη κεηαμύ ηνπο θάζεηεο.

  

 

4. Δίλνληαη ηα ζεκεία  A 3,2  θαη  B 1, 6 .   Να βξεζνύλ: 

 α)  Οη ζπληεηαγκέλεο ηνπ κέζνπ Μ ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο  Β.                        

 β)  Ο ζπληειεζηήο δηεύζπλζεο ηεο επζείαο πνπ δηέξρεηαη από ηα ζεκεία   θαη Β. 

 γ)  Η εμίζσζε ηεο κεζνθαζέηνπ επζείαο (ε) ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο  Β.         

  

5. Δίλεηαη ηεηξάπιεπξν  ΒΓΔ κε θνξπθή  A 1,4 .  Η πιεπξά  Δ έρεη εμίζσζε 3x 2y 5 0    θαη ε δηαγώληνο ΒΔ 

έρεη εμίζσζε y x 2.   

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε θνξπθή Δ έρεη ζπληεηαγκέλεο  1,1 .                

 β)   λ νη δηαγώληνη  Γ θαη ΒΔ ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ηέκλνληαη θάζεηα, λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο δηαγσλίνπ  Γ.                          

 

6. Δίλεηαη ε επζεία   : x y 2 0      θαη ηα ζεκεία    A 5,1 3,5 .     

 α)  Να βξείηε ην ζπκκεηξηθό ηνπ ζεκείνπ   σο πξνο ην ζεκείν Β.       

 β)  Να βξείηε: 

  i.   ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο    πνπ δηέξρεηαη από ην Β θαη είλαη θάζεηε ζηελ   ,                                                

  ii.  ην ζεκείν ηνκήο ησλ επζεηώλ     .    

  iii. ην ζπκκεηξηθό ηνπ ζεκείνπ Β σο πξνο ηελ επζεία   .                
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7. Δίλνληαη ηα ζεκεία    1,1 2,3 .    

 α)  i.  Να βξείηε ην ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ηεο επζείαο πνπ δηέξρεηαη από ηα  , Β. 

  ii. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε ηεο επζείαο  Β είλαη ε   : y 2x 1 .    

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ην ζεκείν  1002 ,5  αλήθεη ζηελ επζεία   .   

 

8. Δίλεηαη ε εμίζσζε      1 x 2 y 0 , 1 .        

 α) i.  Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε  1  παξηζηάλεη επζεία γηα θάζε .  

  ii.  Να απνδείμεηε όηη όιεο νη επζείεο πνπ νξίδνληαη από ηελ εμίζσζε  1  δηέξρνληαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ. 

 β)  i.  Πόηε ε εμίζσζε  1  παξηζηάλεη επζεία πνπ έρεη ζπληειεζηή δηεύζπλζεο 0; Πνηα είλαη ε εμίζσζή ηεο; 

  ii.  Πόηε ε εμίζσζε  1  παξηζηάλεη επζεία γηα ηελ νπνία δελ νξίδεηαη ζπληειεζηήο δηεύζπλζεο; Πνηα είλαη ε 

εμίζσζή ηεο; 

 γ)  Να βξείηε γηα πνηα ηηκή ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ κ, πξνθύπηεη επζεία ε νπνία  ζρεκαηίδεη γσλία 45 κε ηνλ 

άμνλα x x.  Πνηα είλαη ε εμίζσζή ηεο; 

 

9. Δίλνληαη νη εμηζώζεηο  x y 2 1     θαη  x y 1 2 ,     όπνπ .  

 α)  Να δείμεηε όηη γηα θάζε   νη εμηζώζεηο    1 2  παξηζηάλνπλ επζείεο         αληίζηνηρα. 

 β)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  ι  νη επζείεο         ηέκλνληαη. 

 γ)  Γηα  1,1 ,    

  i.  λα βξείηε ζπλαξηήζεη ηνπ  ι  ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ ηνκήο   ησλ        , 

  ii.  αλ 
2 1

,
1 1

   
 

      

λα απνδείμεηε όηη ην  Μ  θηλείηαη ζηελ επζεία   : x y 1 .  
 

 

10. α)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο  1  πνπ δηέξρεηαη από ηα ζεκεία    4,2 8,5 .    

 β)  λ  1 : 3x 4y 4 0 ,     λα δείμεηε όηη ε νμεία γσλία πνπ ζρεκαηίδεη κε ηελ επζεία  2 : 7x y 1 0 ,     είλαη 

ˆ 45 .   

 γ)  Να βξείηε ην ζεκείν ηνκήο ησλ    1 2 .    

 δ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε επζείαο  3  ηέηνηαο ώζηε ε  2  λα δηρνηνκεί ηε γσλία πνπ ζρεκαηίδνπλ νη επζείεο 

   1 3 .     

 

11. Σε θαξηεζηαλό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ Oxy  ζεσξνύκε ην ηξίγσλν πνπ νξίδεηαη από ηα ζεκεία    O 0,0 , B ,0

θαη  0,2   όπνπ θ ζεηηθόο πξαγκαηηθόο αξηζκόο. Εμσηεξηθά ηνπ ηξηγώλνπ ΟΒΓ θαηαζθεπάδνπκε ηεηξάγσλα 

ΟΒΔΕ θαη ΟΓΖΗ, ηόηε: 
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 α)  Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ επζεηώλ πνπ αλήθνπλ ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ΓΔ θαη ΒΖ. 

 β)  Να βξεζεί ε εμίζσζε ηνπ ύςνπο ηνπ ηξηγώλνπ ΟΒΓ πνπ δηέξρεηαη από ην Ο.    

 γ)  Να απνδείμεηε όηη νη επζείεο ΓΔ, ΒΖ θαη ην ύςνο ηνπ β) εξσηήκαηνο δηέξρνληαη από ην ίδην ζεκείν. 

 

12. Δίλνληαη νη επζείεο  1 : y 3x   θαη   2 : y x .   

 α)  Να ζρεδηάζεηε ηηο    1 2,   ζην ίδην νξζνθαλνληθό ζύζηεκα αμόλσλ.  

 β)  Να βξείηε ηε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη θάζε κηα από ηηο επζείεο  1  
θαη  2  κε ηνλ άμνλα x x .  

 γ)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ε νμεία γσλία ησλ    1 2,   είλαη 15 .  

 δ)  Να απνδείμεηε όηη 
3 1

15
2 2

 
  . 

 

13. Μία θσηεηλή αθηίλα δηεξρόκελε από ην ζεκείν  2,3  θαη 

πξνζπίπηνπζα ζηελ επζεία   : x y 1 0 ,    κεηά ηελ αλάθιαζή ηεο 

δηέξρεηαη από ην ζεκείν  1,1 .  

 α)  i.  Να απνδείμεηε όηη ε πξνβνιή ηνπ ζεκείνπ     πάλσ ζηελ 

επζεία    είλαη ην ζεκείν  1,0 .   

  ii.  Να απνδείμεηε όηη ην ζπκκεηξηθό ηνπ ζεκείνπ     σο πξνο ηελ 

επζεία    , είλαη ην ζεκείν  4, 3 .    

 β)  i.    λ γλσξίδεηε όηη ε αλαθιώκελε αθηίλα είλαη ε επζεία  2 ,  ε νπνία δηέξρεηαη από ηα ζεκεία , , ,   ηόηε 

λα βξείηε ηελ εμίζσζή ηεο. 

  ii.  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ πξόζπησζεο Σ ηεο θσηεηλήο αθηίλαο   1  πάλσ ζηελ επζεία   .  

 γ)   λ 
2 1

, ,
3 3

 
   
 

 ηόηε λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο πξνζπίπηνπζαο αθηίλαο  1 .  

 

14. Θεσξνύκε ηελ νηθνγέλεηα ησλ επζεηώλ    : 4 x 2 y 4 0 , .           

 α)  Να βξείηε ηηο επζείεο πνπ πξνθύπηνπλ όηαλ 0   θαη όηαλ 1   θαη θαηόπηλ λα πξνζδηνξίζεηε ην θνηλό ηνπο 

ζεκείν Μ. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη όιεο νη επζείεο ηεο νηθνγέλεηαο δηέξρνληαη από ην Μ. 

 γ)  Έζησ όηη κηα επζεία ηεο παξαπάλσ νηθνγέλεηαο ηέκλεη ηνπο ζεηηθνύο εκηάμνλεο Οx, Οy ζηα ζεκεία   θαη Β 

αληίζηνηρα. 

  i.   Να απνδείμεηε όηη 0 4   . 

  ii.  Να βξείηε γηα πνηα ηηκή ηνπ α ηζρύεη ( ) 2( )   . 
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15. Δύν εξγνζηάζηα   θαη Β ηα νπνία ζε έλα ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ έρνπλ ζπληεηαγκέλεο    2,1 , 4,3 , 

βξίζθνληαη θνληά ζε κηα αθηή πνπ πξόθεηηαη λα θαηαζθεπαζηεί κηα απνβάζξα θαη ζα εμππεξεηεί ηα δύν 

εξγνζηάζηα.  

 α)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ ζπλδέεη ηα δύν εξγνζηάζηα.   

 β)   λ ε αθηή είλαη επζύγξακκε κε εμίζσζε   : y 2x 7 ,    λα βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ ηεο αθηήο 

ζην νπνίν πξέπεη λα ηνπνζεηεζεί ε απνβάζξα ώζηε λα απέρεη εμ ίζνπ από ηα δύν εξγνζηάζηα.   

 γ)   λ ην δεηνύκελν ζεκείν ηνπ εξσηήκαηνο β) είλαη  N 4,1 ,  λα βξείηε πόζν απέρεη ην θάζε εξγνζηάζην από ην 

ζεκείν απηό. 

 

16. Σε θαξηεζηαλό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ xy , ε εμίζσζε επζείαο 

 : x 1 y 2 0       , όπνπ   αξηζκόο πνπ κεηαβάιιεηαη ζην , 

παξηζηάλεη ηε θσηεηλή αθηίλα πνπ εθπέκπεη έλαο πεξηζηξεθόκελνο 

θάξνο  .   θόκε δίλεηαη όηη έλα θνξηεγό πινίν είλαη αγθπξνβνιεκέλν 

ζην ζεκείν  0,0 .     

 α)  i.  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ θάξνπ  . 

  ii.  Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη θσηεηλή αθηίλα πνπ εθπέκπεηαη από ην θάξν πξνο ην αγθπξνβνιεκέλν πινίν. 

 β)  Έλα ξπκνπιθό πινίν   βξίζθεηαη βόξεηα ηνπ θάξνπ  . Η θσηεηλή αθηίλα πνπ θσηίδεη ην   έρεη εμίζσζε 

x y 4 0   . Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ   όηαλ είλαη γλσζηό όηη ε ζπληνκόηεξε δηαδξνκή πνπ 

πξέπεη  λα δηαλύζεη ην ξπκνπιθό πινίν γηα λα πάεη πξνο ην αγθπξνβνιεκέλν θνξηεγό πινίν είλαη ίζε κε 4  

κνλάδεο κήθνπο. 

  

17. Δίλνληαη ηα ζεκεία    A 1,1 , B 3,3 .  

 α)   λ  M x,y  ζεκείν ηνπ επηπέδνπ, λα βξείηε ηηο απνζηάζεηο 
1 2d , d  ηνπ Μ από ηα   θαη Β αληίζηνηρα. 

 β)  Να γξάςεηε ηε ζρέζε πνπ πξέπεη λα πιεξνύλ νη 
1 2d , d  ώζηε ην ζεκείν Μ λα αλήθεη ζηε κεζνθάζεην ηνπ  Β. 

 γ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο κεζνθαζέηνπ ηνπ  Β. 

 δ)  Να βξείηε ζεκείν Σ ηέηνην ώζηε ην ηξίγσλν Σ Β λα είλαη ηζόπιεπξν. 

 

18. Δίλεηαη ε εμίζσζε      2 2 21 x 3 2 1 y 5 4 1 0 1            όπνπ  . 

 α)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ,  ε   1  παξηζηάλεη επζεία  .  

 β)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ,  νη επζείεο  :  

  i.  είλαη παξάιιειεο ζηνλ x x . 

  ii.  είλαη παξάιιειεο ζηνλ yy . 

  iii. δηέξρνληαη από ην  0,0 .  

 γ)  Να δείμεηε όηη όιεο νη επζείεο    πνπ πξνθύπηνπλ από ηελ  1  δηέξρνληαη από ζηαζεξό ζεκείν. 

   


