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8.2  Κριηήρια ομοιόηεηας 

 

1. Θεσξνύκε ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ κε ˆ 130  θαη ˆ 110  θαη ηηο 

απέλαληη γσλίεο ηνπο παξαπιεξσκαηηθέο. Έζησ όηη νη απέλαληη γσλίεο ηνπ 

ΑΒΓΓ είλαη παξαπιεξσκαηηθέο θαη  Σ ην ζεκείν ζην νπνίν ηέκλνληαη νη 

πιεπξέο ηνπ ΓΑ θαη ΓΒ πξνεθηεηλόκελεο πξνο ηα ζεκεία Α θαη Β αληίζηνηρα.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ˆ 50   θαη  ˆ 70 .   

 β)  i.  Να απνδείμεηε όηη ˆ ˆˆ ˆ .        

  ii.  Τα ηξίγσλα ΣΑΒ θαη ΣΓΓ είλαη όκνηα; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.     

  

2. Οη ρνξδέο ΑΒ θαη ΓΓ ελόο θύθινπ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Δ θαη νη γσλίεο κε 

θνξπθέο ηα ζεκεία Α θαη Γ είλαη ίζεο, όπσο θαίλεηαη ζην παξαθάησ ζρήκα. 

 α)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί ηα ηξίγσλα ΑΔΓ θαη ΓΔΒ είλαη όκνηα. 

 β)  i.  Πνηεο είλαη νη νκόινγεο πιεπξέο ησλ δύν ηξηγώλσλ; Να δηθαηνινγήζεηε ηελ 

απάληεζή ζαο. 

  ii.  Να γξάςεηε ηελ ηζόηεηα ησλ ιόγσλ ησλ νκόινγσλ πιεπξώλ ησλ δπν 

ηξηγώλσλ. 

 

3. Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη όηη ˆ ˆ .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΒΔ είλαη όκνηα. 

 β)  Να γξάςεηε ηνπο ίζνπο ιόγνπο πνπ πξνθύπηνπλ από ηελ νκνηόηεηα ησλ 

ηξηγώλσλ ΑΒΓ θαη ΓΒΔ. 

 

 

 

4. Τα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ ζην παξαθάησ ζρήκα είλαη όκνηα 

θαη ε νκόινγε πιεπξά ηεο ΒΓ είλαη ε ΔΕ. Γίλνληαη επίζεο 

6, 8, 6 12.          

 α)  Να απνδείμεηε όηη ν ιόγνο νκνηόηεηαο ησλ ηξηγώλσλ ΑΒΓ 

θαη ΓΔΕ είλαη 
2

.
3
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 β)  Να ζπκπιεξώζεηε ηα θελά ζηελ ηζόηεηα ησλ ιόγσλ  
.....

.
..... .....

 
 


 

 γ)  Να βξείηε ηα κήθε ησλ πιεπξώλ ΑΓ θαη ΓΔ . 

5. Τα επζύγξακκα ηκήκαηα ΑΓ, ΒΓ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Ο, όπσο θαίλεηαη 

ζην παξαθάησ ζρήκα. Αλ 3, 2, 6, 4         θαη ε γσλία 

ˆ  ηζνύηαη κε 30  ηόηε: 

 α)  λα απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΟΑΒ θαη ΟΓΓ είλαη όκνηα. 

 β)  λα ζπκπιεξώζεηε ηα θελά ζηελ ηζόηεηα ησλ ιόγσλ: 
.....

.
..... .....

 
 


 

 γ)  λα ππνινγίζεηε ην κέηξν ηεο γσλίαο ˆ .  

 

6. Σην παξαθάησ ζρήκα νη γσλίεο ̂  θαη ˆ  είλαη νξζέο. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΔΓ θαη ΑΒΓ είλαη όκνηα. 

 β)  Να γξάςεηε ηνπο ίζνπο ιόγνπο πνπ πξνθύπηνπλ από ηελ νκνηόηεηα ησλ 

ηξηγώλσλ ΑΔΓ θαη ΑΒΓ. 

 

 

7. Έζησ Γ θαη Δ ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα ηξηγώλνπ ΑΒΓ, όπσο 

θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 α)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ΓΔ   ΒΓ. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΑΒΓ είλαη όκνηα. 

 γ)  Να γξάςεηε ηνπο ίζνπο ιόγνπο πνπ πξνθύπηνπλ από ηελ νκνηόηεηα ησλ 

ηξηγώλσλ ΑΓΔ θαη ΑΒΓ. 

 

8. Θεσξνύκε ηξίγσλν ΑΒΓ. Από ηπραίν ζεκείν Γ ηεο πιεπξάο ΑΓ θέξνπκε 

παξάιιειε πξνο ηελ πιεπξά ΒΓ, ε νπνία ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΒ ζην ζεκείν Δ, 

όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα.   

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΔΓ είλαη όκνηα. 

 β)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο ΓΔ, αλ είλαη 2, 6     θαη 

4.   

 

9. Γίλνληαη ηα ηζνζθειή ηξίγσλα ΒΑΓ κε   θαη ΓΔΕ κε .  

Γίλεηαη επίζεο όηη ˆ ˆ36 , 72 2 .          

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i. ˆ 36    ii. 2    

 β) Να εμεηάζεηε αλ ηα ηξίγσλα ΒΑΓ θαη ΓΔΕ είλαη όκνηα. 
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10. Γίλεηαη ην νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο, κε ηελ 

ππνηείλνπζα ηνπ 4   θαη ηελ θάζεηε πιεπξά ηνπ 2.   Αλ ΑΓ ην ύςνο 

ηνπ ηξηγώλνπ ηόηε: 

 α)  λα απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΒΓ είλαη όκνηα.  

 β)  λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο ΒΓ.  

 

11. Τα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο έρνπλ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ, .           

          

Αλ γλσξίδνπκε όηη 6, 4 2,       ηόηε:   

 α)  λα απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΖΓ θαη ΓΘΕ είλαη όκνηα, 

 β)  λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο ΑΖ, 

 γ)  λα ππνινγίζεηε ην ιόγν .



 

 

12. Τα Γ θαη Δ είλαη ζεκεία ησλ πιεπξώλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, ώζηε 8,   

4, 10 5.        Δπίζεο 13,5.   

 α)  Να ππνινγίζεηε ηα κήθε ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ ηνπ ηξηγώλνπ  ΑΒΓ. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΑΒΓ είλαη όκνηα κε ιόγν  

  νκνηόηεηαο 
2

.
3

 

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο πιεπξάο ΓΔ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ. 

 

13. Τα ζεκεία Γ θαη Δ είλαη ζεκεία ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ, αληίζηνηρα, ηνπ 

ηξηγώλνπ ΑΒΓ, ώζηε 9, 3     θαη ε γσλία 1
ˆ ˆ    είλαη ίζε κε ηε 

γσλία ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο πιεπξάο ΑΓ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΑΒΓ είλαη όκνηα κε ιόγν  

  νκνηόηεηαο 
3

.
4

 

 γ)  Αλ επηπιένλ 10,   λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο πιεπξάο ΓΔ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ. 
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14. Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ κε AB / /  θαη 3 .    Οη δηαγώληέο ηνπ ΑΓ θαη 

ΒΓ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Δ .       

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΔΒ θαη ΓΔΓ είλαη όκνηα.      

 β)  Να ππνινγίζεηε ηνλ ιόγν .



                                                                             

 

15. Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ην ηξαπέδην ΑΒΓΓ κε AB / /  θαη Δ, Ε ηα κέζα ησλ κε 

παξαιιήισλ πιεπξώλ ηνπ ΑΓ, ΒΓ αληίζηνηρα. Αλ 3, 5, 4       θαη νη κε 

παξάιιειεο πιεπξέο ηνπ ΑΓ, ΒΓ ηέκλνληαη ζην Ο, ηόηε: 

 α)  λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ΔΕ. 

 β)  λα απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΟΑΒ θαη ΟΔΕ είλαη όκνηα. 

 γ)  λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο ΟΑ. 

 

16. Έλα δέληξν ξίρλεη θάπνηα ζηηγκή ζε νξηδόληην έδαθνο ζθηά ΓΟ κήθνπο 12 m. Τελ ίδηα ζηηγκή, έλαο καζεηήο, 

ύςνπο 1,75 m, γηα λα βξεη ην ύςνο ηνπ δέληξνπ ζηέθεηαη ζε έλα ζεκείν πάλσ ζην ίδην νξηδόληην επίπεδν έηζη ώζηε, 

ε ζθηά ηνπ ΑΟ θαη ε ζθηά ΓΟ ηνπ δέληξνπ λα βξίζθνληαη ζηελ ίδηα επζεία θαη λα έρνπλ ην ίδην άθξν Ο, όπσο 

θαίλεηαη ζην παξαθάησ ζρήκα. Ο καζεηήο κεηξάεη ηε ζθηά ηνπ εθείλεο ηεο ρξνληθήο ζηηγκήο θαη βξίζθεη όηη έρεη 

κήθνο 2 m. Να ζεσξήζεηε όηη ηα ηκήκαηα ΑΒ θαη ΓΓ ηνπ ζρεδίνπ αλαπαξηζηάλνπλ ηα ύςε ηνπ καζεηή θαη ηνπ 

δέληξνπ αληίζηνηρα θαη όηη είλαη θάζεηα ζηελ ΟΓ. 

 α)  i.  Να εμεηάζεηε αλ ηα ηξίγσλα ΑΟΒ θαη ΓΟΓ είλαη όκνηα. Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

  ii.  Να βξείηε ην ύςνο ηνπ δέληξνπ.  

 

 

(Σεκεηώλεηαη όηη ηα ζρέδηα δελ έρνπλ γίλεη ππό θιίκαθα) 

 β)  Ζ γξαπηή ιύζε πνπ έδσζε έλαο καζεηήο ζην εξώηεκα α)ii. είλαη ε παξαθάησ.  

« α)ii. 
1,75 1,75 10

ή ή 8,75 m
2 12 2 2

   
    

  
». 
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Δίλαη ε ιύζε ηνπ καζεηή ζσζηή; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

[Σεκείσζε: Όηαλ ην θσο θηλείηαη κέζα ζε νκνγελή πιηθά, δηαδίδεηαη επζύγξακκα θαη ζρεκαηίδεη απηό πνπ 

πεξηγξάθεηαη σο θσηεηλή αθηίλα. Όηαλ νη θσηεηλέο αθηίλεο ζπλαληήζνπλ ζηελ πνξεία ηνπο αδηαθαλέο εκπόδην, 

πίζσ από ην εκπόδην δεκηνπξγείηαη κηα πεξηνρή πνπ δελ θσηίδεηαη απεπζείαο από ηηο αθηίλεο, ηελ νπνία πεξηνρή 

αλαγλσξίδνπκε σο ζθηά. Όηαλ ε πεγή ηνπ θσηόο βξίζθεηαη ζε πνιύ κεγάιε απόζηαζε, όπσο ν ήιηνο, νη θσηεηλέο 

αθηίλεο ζεσξνύληαη παξάιιειεο κεηαμύ ηνπο]  

 

17. Τν θσο όηαλ θηλείηαη κέζα ζε νκνγελή πιηθά, δηαδίδεηαη επζύγξακκα θαη γηα ην ιόγν απηό ρξεζηκνπνηνύκε επζείεο 

γξακκέο (θσηεηλέο αθηίλεο) γηα λα αλαπαξαζηήζνπκε ην ίρλνο ηεο δηαδξνκήο ηνπ. Όηαλ ε πεγή ηνπ θσηόο 

βξίζθεηαη ζε πνιύ κεγάιε απόζηαζε, όπσο ν ήιηνο, νη θσηεηλέο αθηίλεο ζεσξνύληαη παξάιιειεο κεηαμύ ηνπο. 

Έλαο άλζξσπνο ύςνπο 1,6m ξίρλεη θάπνηα ζηηγκή ζθηά κήθνπο 3m. Τελ ίδηα ρξνληθή ζηηγκή θαη πάλσ ζην ίδην 

νξηδόληην επίπεδν έλα δέληξν ξίρλεη ζθηά κήθνπο 24m. Τα ζρέδηα ηεο εηθόλαο πνπ αθνινπζεί αλαπαξηζηάλνπλ ηηο 

δπν πεξηπηώζεηο. 

Να ζεσξήζεηε όηη νη ΕΔ θαη ΘΖ αλαπαξηζηάλνπλ ηηο θσηεηλέο αθηίλεο ηνπ ήιηνπ θαη είλαη παξάιιειεο κεηαμύ 

ηνπο, ηα ηκήκαηα ΚΕ, ΑΘ αλαπαξηζηάλνπλ ηηο ζθηέο  ηνπ δέληξνπ θαη ηνπ αλζξώπνπ θαη είλαη παξάιιεια κεηαμύ 

ηνπο θαη, ηα δε ηκήκαηα ΚΔ, ΑΖ αλαπαξηζηάλνπλ ηα αληίζηνηρα ύςε ηνπο, ηα νπνία είλαη θάζεηα ζηα ΚΕ, ΑΘ. 

 α)  i.  Δίλαη όκνηα ηα ηξίγσλα ΕΚΔ θαη  ΘΑΖ; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

  ii.  Να βξείηε ην ύςνο ηνπ δέληξνπ. 

 

 

 

 

 

 

(Σεκεηώλεηαη όηη ηα ζρέδηα δελ έρνπλ γίλεη ππό θιίκαθα) 

 β)  Ζ γξαπηή ιύζε πνπ έδσζε έλαο καζεηήο ζην εξώηεκα α)i. είλαη ε αθόινπζε: «Τα δύν ηξίγσλα ΚΕΔ θαη ΑΘΖ 

είλαη όκνηα γηαηί είλαη νξζνγώληα». Ο θαζεγεηήο ηνπ καζεηή ηνπ είπε όηη ν ζπιινγηζκόο ηνπ έρεη ιάζνο. 

Μπνξείηε λα εληνπίζεηε ην ιάζνο ηνπ καζεηή;  

 

18. Έζησ ηξαπέδην ΑΒΓΓ  AB / /  θαη Δ ην ζεκείν ηνκήο ησλ 

δηαγσλίσλ ηνπ ΑΓ θαη ΒΓ . Αλ 5 10:      

 α) Να απνδείμεηε όηη 
1

.
2





 

 β)  Αλ 12,   λα βξείηε ην κήθνο ησλ ηκεκάησλ ΒΔ θαη ΓΔ. 
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 γ)  Να δηθαηνινγήζεηε όηη 
1

.
2





 

 

19. Μηα επζεία    εθάπηεηαη ζηνπο θύθινπο  , r  θαη  ,R  ζηα 

ζεκεία Α θαη Β αληίζηνηρα, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. Έζησ Γ ην 

ζεκείν ηνκήο ηεο δηαθέληξνπ ΚΛ θαη ηεο επζείαο (ε). 

 α)  Να αηηηνινγήζεηε όηη νη γσλίεο ˆ  θαη ˆ  είλαη νξζέο. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΚΑΓ θαη ΛΒΓ είλαη όκνηα. 

 γ)  Πνηα είλαη ε ζέζε ηνπ ζεκείνπ Γ ζηε δηάθεληξν ΚΛ όηαλ ε αθηίλα R είλαη δηπιάζηα ηεο αθηίλαο r; 

 

  

20. Σην ηξίγσλν ΑΒΓ ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο, ε ΑΓ είλαη δηάκεζνο θαη ην ζεκείν 

Κ είλαη ην βαξύθεληξν ηνπ ηξηγώλνπ. Από ην Κ θέξλνπκε παξάιιειε ζηελ 

πιεπξά ΒΓ πνπ ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΒ ζην ζεκείν Δ. Γίλεηαη όηη ε 6.   

 α)  Να ππνινγίζεηε ην ιόγν .



 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΔΚ θαη ΑΒΓ είλαη όκνηα. 

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ΑΔ. 

  


