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9.4  Γελίθεσζε ηοσ Πσζαγόρεηοσ ζεωρήκαηος 

 

1. Σηo ηξίγσλν ΑΒΓ θέξνπκε ηα ύςε ηνπ ΑΖ θαη ΒΘ.  

 α)  Να ζπκπιεξώζεηε ηα θελά ζηηο παξαθάησ πξνηάζεηο: 

  i.  Ζ πξνβνιή ηεο πιεπξάο ΒΓ ζηελ πιεπξά ΑΓ είλαη ην ηκήκα ……. . 

  ii.  Ζ πξνβνιή ηεο πιεπξάο ΑΒ ζηελ πιεπξά ΒΓ είλαη ην ηκήκα ......  . 

  iii. Τν ηκήκα ΖΓ είλαη ε πξνβνιή ηεο πιεπξάο …….. ζηελ πιεπξά ……. . 

  iv. Τν ηκήκα ΑΘ είλαη ε πξνβνιή ηεο πιεπξάο ……… ζηελ πιεπξά …….. . 

  v.  2 2 ..... 2 ..... .       

  vi. 2 2..... 2 ..... .       

 β)  Αλ 4 , 5     θαη 6 ,  λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο ΑΘ . 

  

2. Σην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο είλαη 3 , 

5 ,    8   θαη  ˆ 120 .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη 7 .         

 β)  Να απνδείμεηε όηη 
1

,
7

  όπνπ σ είλαη ε γσλία ˆ .  

Γίλεηαη όηη 
1

120 .
2

    

 

3. Σηo ηξίγσλν ΓΔΕ θέξνπκε ηα ύςε ηνπ ΓΚ θαη ΕΗ.  

 α)  Να ζπκπιεξώζεηε ηα θελά ζηηο παξαθάησ πξνηάζεηο: 

  i.  Ζ πξνβνιή ηεο πιεπξάο ΓΔ ζηελ πιεπξά ΔΕ είλαη ην ηκήκα ……. . 

  ii.  Ζ πξνβνιή ηεο πιεπξάο ΓΕ ζηελ πιεπξά ΔΕ είλαη ην ηκήκα ……. .  

  iii. Τν ηκήκα ΓΗ είλαη ε πξνβνιή ηεο πιεπξάο …….. ζηελ πιεπξά ……. .   

  iv. Τν ηκήκα ΔΗ είλαη ε πξνβνιή ηεο πιεπξάο ……… ζηελ πιεπξά …….. . 

  v.  
2 2 ..... 2 ..... .       

  vi. 
2 2..... 2 ..... .         

 β)  Αλ 2 , 4     θαη 5 ,   λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο ΓΗ. 

  

4. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε 5   θαη ΑΓ ην ύςνο ηνπ από ηελ 

θνξπθή Α. Αλ 3   θαη  8    λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  4 ,   

 β)  80 ,   
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 γ) ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ακβιπγώλην.  

5. Θεσξνύκε ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ = 9, ΓΑ = 12 θαη ΓΒ = 15 θαη επζείεο ε, δ 

παξάιιειεο ζηελ ΑΒ, όπσο απηέο ηνπ ζρήκαηνο.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην θαη λα βξείηε πνηα 

πιεπξά είλαη ε ππνηείλνπζά ηνπ. 

 β)  Αλ ε επζεία (ε) ηέκλεη ηηο πιεπξέο ΓΑ, ΓΒ ζε ζεκεία Δ θαη Γ αληίζηνηρα 

έηζη ώζηε ΔΑ = 4 θαη ε επζεία (δ) δηέξρεηαη από ην ζεκείν Γ, ηόηε λα 

ππνινγίζεηε 

  i.  ην ηκήκα ΓΒ,                    

  ii.  ηηο πιεπξέο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΔΓ.                

 

6. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ4 , 2 60 .        

 α)  Να ππνινγίζεηε ηελ πιεπξά ΑΒ.      

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην.   

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.    

 

 

7. Τα κήθε ησλ πιεπξώλ α, β, γ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη : 7 , 3 , 5 .        

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ακβιπγώλην.  

 β)  Να ζρεδηάζεηε ηελ πξνβνιή ηεο πιεπξάο ΑΒ ζηελ πιεπξά ΑΓ θαη λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο.   

 

8. Γίλεηαη ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ πιεπξάο α θαη έζησ Δ ην κέζν ηεο ΓΓ.       

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  2 ,     ii. 
5

.
2

    

 β)  Να ππνινγίζεηε ηελ πξνβνιή ηνπ ηκήκαηνο ΑΔ ζηελ ΑΓ.                                   

 

 

 

9. Τξία επζύγξακκα ηκήκαηα  α, β θαη γ έρνπλ κήθε αλάινγα  ησλ αξηζκώλ 5, 4 θαη 3 αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα επζύγξακκα ηκήκαηα απηά κπνξνύλ λα ζρεκαηίζνπλ νξζνγώλην ηξίγσλν.                                                                                                                                  

 β)  Αλ ηα επζύγξακκα ηκήκαηα α, β θαη γ είλαη ζρεδηαζκέλα πάλσ ζε έλα ραξηί θαη απηό ην θσηνηππήζνπκε κε 

κεγέζπλζε ι%, λα απνδείμεηε όηη θαη κε ηα λέα επζύγξακκα ηκήκαηα  ζρεκαηίδεηαη πάιη νξζνγώλην ηξίγσλν.                                                                         

 γ)  Να εμεηάζηε αλ κπνξεί λα ζρεκαηηζηεί ηξίγσλν κε πιεπξέο 10α, 8β θαη 6γ.        
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10. Τα Γ θαη Δ είλαη ζεκεία ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα, ελόο ηξηγώλνπ ΑΒΓ. Γίλεηαη όηη 9 ,  12 , 

4   θαη  3 .   

 α)  Έζησ όηη ζην παξαπάλσ ηξίγσλν     είλαη 15   (Σρήκα 1). Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην,  

  ii. 5 .                 

 β)  Έζησ ηώξα όηη ζην αξρηθό ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη 10  (Σρήκα 2).  Να απνδείμεηε όηη: 

  i. Τν ηξίγσλν      δελ είλαη νξζνγώλην.  

  ii. 
10

.
3

       

 

 

11. Θεσξνύκε παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε ,   ηε  δηρνηόκν ηεο γσλίαο ηνπ  ̂  ε νπνία ηέκλεη ηελ πιεπξά ηνπ 

ΓΓ ζε ζεκείν Δ θαη ηνπο ηζρπξηζκνύο: 

Ηζρπξηζκόο 1: «Τν ηξίγσλν κε θνξπθέο ηα ζεκεία Α, Γ θαη Δ είλαη ηζνζθειέο». 

Ηζρπξηζκόο 2: « Τν ηκήκα ΓΔ είλαη ίζν κε ηελ πιεπξά ΒΓ ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ».   

 

 α)  Να ραξαθηεξίζεηε θάζε έλαλ από ηνπο παξαπάλσ ηζρπξηζκνύο σο αιεζή ή ςεπδή, αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή 

ζαο ζε θάζε πεξίπησζε. 

 β)  Πνην ζα είλαη ην κέηξν ησλ γσληώλ ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ ώζηε ην ηξίγσλν κε θνξπθέο ηα ζεκεία Α, Γ 

θαη Δ λα είλαη ηζόπιεπξν; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

 

12. Σην ζρήκα ην ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ έρεη πιεπξά 2  θαη ην ηεηξάγσλν ΓΔΕΖ έρεη 

πιεπξά 1. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη 2.   

 β)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  
2 4 2 2 ,      ii.   

2 4 2 2 .    

 γ)  Να ππνινγίζηε ζε κνίξεο ην κέηξν ηεο γσλίαο ˆ ˆ .    


