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9.2  Το Πσζαγόρεηο ζεώρεκα 

 

1. Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 90 , 6 3.      

Θεσξνύκε ζεκείν Γ ζηελ πιεπξά ΑΒ, ηέηνην ώζηε 4.   Φέξνπκε ηελ 

απόζηαζε ΒΔ ηεο θνξπθήο Β από ηελ ΓΓ, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ην ηκήκα ΓΓ. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΓ θαη ΔΓΒ είλαη όκνηα. 

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο ΒΔ. 

 

2. Ζ πεξίκεηξνο ηνπ νξζνγσλίνπ ΑΒΓΓ ηνπ ζρήκαηνο είλαη 72 θαη ην Δ 

είλαη ζεκείν ζηελ πιεπξά ΑΒ. Τα κήθε ησλ ηκεκάησλ x, y, z είλαη 

αλάινγα πξνο ηνπο αξηζκνύο 2,4,3 αληίζηνηρα.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη x 8, y 16 z 12 .      

  β)  Να ππνινγίζεηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ ηξηγώλνπ ΓΔΓ.  

                          

 

3. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ7, 45    θαη ύςνο 4 .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  4,     ii. 4 2 .    

 β)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο πιεπξάο ΑΒ.                                                             

 

 

4. Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 90 , 12    θαη 5.   

 α)  Να απνδείμεηε όηη 13,                                                                                             

 β)  Φέξνπκε εκηεπζεία Βx θάζεηε ζηε ΒΓ ζην ζεκείν Β θαη παίξλνπκε ζε 

απηή ζεκείν Γ, ηέηνην ώζηε 14,  όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 i.  Να απνδείμεηε όηη 3 3.    

 ii.  Να ππνινγίζεηε ηελ πξνβνιή ηεο ΒΓ ζηελ ΓΓ.                                                  

 

5. Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90   εγγεγξακκέλν ζε θύθιν αθηίλαο R. Αλ νη πιεπξέο ηνπ ηξηγώλνπ είλαη 

, , ,       ηόηε λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  2R ,   

 β)  2 2 2 28R .      
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6. Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90   κε 5   θαη 4.   Να 

ππνινγίζεηε: 

 α)  ηελ πιεπξά ΑΓ.        

 β)  ηελ πξνβνιή ηεο πιεπξάο ΑΒ πάλσ ζηε ΒΓ.    

 γ)  ην ύςνο ΑΓ.         

 

7. Γύν ίζνη θύθινη (Κ,R) θαη (Λ,R) εθάπηνληαη εμσηεξηθά ζην ζεκείν Ο. Έλαο 

ηξίηνο θύθινο (Μ,ξ) εθάπηεηαη εμσηεξηθά κε ηνπο δύν θύθινπο θέληξσλ Κ 

θαη Λ. Με θέληξν ην ζεκείν Ο θαη αθηίλα 2R γξάθνπκε θύθιν, ν νπνίνο 

εθάπηεηαη εμσηεξηθά ησλ 3 παξαπάλσ θύθισλ, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα.  

    α)  Σηνλ παξαθάησ πίλαθα, ζηε ζηήιε Α είλαη νη δηάθεληξνη ΚΜ, ΛΜ θαη 

ΟΜ ησλ θύθισλ κε θέληξα Κ, Λ, Μ θαη Ο θαη ζηε ζηήιε Β ηα κήθε ησλ 

δηαθέληξσλ απηώλ. Να αληηζηνηρίζεηε ηα ζηνηρεία ηεο ζηήιεο Α κε ηα 

αληίζηνηρα ηεο ζηήιεο Β, γξάθνληαο ζηελ θόιια ζαο κόλν ηηο αληηζηνηρίζεηο. 

  

Σηήιε Α Σηήιε Β 

Γηάθεληξνο Μήθνο 

1. ΚΛ i.  R 

2. ΛΜ ii.  2R 

3. ΟΜ iii. R + ξ 

 iv. 2R – ξ 

  

 β)  i.  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΜΚΛ είλαη ηζνζθειέο θαη όηη ην ηκήκα ΜΟ είλαη ην ύςνο πξνο ηε βάζε ηνπ. 

  ii.  Να βξείηε ηελ αθηίλα ξ ηνπ θύθινπ θέληξνπ Μ σο ζπλάξηεζε ηνπ R, όπνπ R ε αθηίλα ησλ θύθισλ θέληξσλ 

Κ θαη Λ.  

 

8. Γύν θηλεηά βξίζθνληαη ζην ζεκείν Α θαη 

ζθνπεύνπλ λα κεηαβνύλ ζην ζεκείν Δ, πνπ θαίλεηαη 

ζην παξαθάησ ζρήκα. Τν έλα θηλεηό μεθηλάεη από 

έλα ζεκείν Α θαη θηλείηαη βόξεηα 3 ρηιηόκεηξα, 

θαηόπηλ ζπλερίδεη 10 ρηιηόκεηξα αλαηνιηθά, ζηε 

ζπλέρεηα 4 ρηιηόκεηξα βόξεηα θαη ηέινο 14 

ρηιηόκεηξα αλαηνιηθά θαηαιήγνληαο ζην ζεκείν Δ. Τν δεύηεξν θηλεηό μεθηλάεη από ην ζεκείν Α θηλείηαη βόξεηα 

κέρξη ην ζεκείν Ε θαη ζπλερίδεη αλαηνιηθά κέρξη ην ζεκείν Δ. Όηαλ ζπλαληηνύληαη ζην ζεκείν Δ επηζηξέθνπλ καδί 

ζην ζεκείν Α θηλνύκελα επζύγξακκα.  

 

 α)  i.  Πόζα ρηιηόκεηξα δηάλπζε ην θάζε θηλεηό από ην ζεκείν Α ζην ζεκείν Δ κε ηνλ ηξόπν πνπ θηλήζεθε; 
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  ii. Να βξείηε ηελ απόζηαζε ΑΔ πνπ δηάλπζαλ ηα δύν θηλεηά θαηά ηελ επηζηξνθή από ην ζεκείν Δ ζην ζεκείν 

Α θηλνύκελα επζύγξακκα.  

 β)  Δπηζηξέθνληαο ηα δύν θηλεηά από ην ζεκείν Δ ζην ζεκείν Α, ζα πεξάζνπλ από ην ζεκείν Γ; Να αηηηνινγήζεηε 

πιήξσο ηελ απάληεζή ζαο.  

 

9. Σην παξαθάησ ζρήκα, ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ θαη ΓΔ έρνπλ 

κήθε αληίζηνηρα 12, 16, 8 θαη 10, νη γσλίεο ˆ θαη ˆ  είλαη νξζέο 

θαη ηα ζεκεία Α , Γ θαη Δ αλήθνπλ ζηελ ίδηα επζεία.  

 α)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο ΑΔ .                                                          

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη  ΔΓΓ είλαη όκνηα.                                     

 γ)  Έζησ όηη ην ζεκείν ηνκήο ησλ επζεηώλ ΑΒ θαη ΔΓ είλαη ην Ε θαη ΕΖ είλαη ην ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ ΕΑΔ από ηελ 

θνξπθή ηνπ Ε. Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  EH 13 ,     ii. 
52

Z .
3

    

 

10. Σην παξαθάησ ζρήκα ην ΑΒΓΓ είλαη νξζνγώλην κε 6   θαη ην Δ ζεκείν ηεο 

πιεπξάο ΒΓ, ώζηε 2.   Έζησ ΓΕ ην θάζεην επζύγξακκν ηκήκα από ην ζεκείν Γ 

πξνο ηελ ΑΔ .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη 2 10 .         

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΔ θαη ΓΕΑ είλαη όκνηα θαη λα γξάςεηε ηελ αλαινγία πνπ πξνθύπηεη από ηνπο 

ιόγνπο ησλ νκόινγσλ πιεπξώλ ηνπο.                                        

 γ)  Αλ ,    λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ΑΓ. 

                             

11. Σε θύθιν θέληξνπ Ο θαη αθηίλαο R ζεσξνύκε δηάκεηξν ΑΒ θαη ζεκείν Γ 

ηνπ θύθινπ ηέηνην ώζηε ˆ 30 ,  όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. Αλ 

2,  ηόηε: 

 α)  Να ππνινγίζεηε: 

  i.  ηελ αθηίλα R ,  ii.  ην κήθνο ηεο πιεπξάο ΑΓ . 

 β)  Θεσξνύκε ζεκείν Γ ζηελ πξνέθηαζε ηεο ΒΓ ηέηνην ώζηε 6.   Να εμεηάζεηε αλ ην ηκήκα ΓΑ εθάπηεηαη ηνπ 

θύθινπ ζην ζεκείν Α. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

 


