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11.6  Προζέγγιζε ηοσ εμβαδού κύκλοσ με κανονικά πολύγωνα 

 

1. Τν δηπιαλό ζρήκα    απνηειείηαη από ην εκηθύθιην δηακέηξνπ ΑΒ θαη ην 

νξζνγώλην ΑΒΓΓ. Τν εκηθύθιην θαη ην νξζνγώλην έρνπλ ίζα εκβαδά. Γίλεηαη 

8 cm.   

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ην εκβαδόλ ηνπ εκηθπθιίνπ είλαη 2E 8 cm ,   

  ii.  ην κήθνο ηνπ εκηθπθιίνπ είλαη L 4 cm.   

 β)  Να βξείηε: 

  i.  ην κήθνο ηεο πιεπξάο ΑΓ ηνπ νξζνγωλίνπ, 

  ii.  ηελ πεξίκεηξν ηνπ ζρήκαηνο  .  

 

2. Σε θύθιν  ,   εκβαδνύ 4    είλαη εγγεγξακκέλν ηεηξάγωλν ΑΒΓΓ, όπωο 

ζην δηπιαλό ζρήκα. Να ππνινγίζεηε: 

 α)  ηελ αθηίλα ξ ηνπ θύθινπ  , .   

 β)  ην κήθνο ηεο δηακέηξνπ ΑΓ ηνπ θύθινπ  ,   θαη ηεο πιεπξάο ΑΒ ηνπ 

ηεηξαγώλνπ ΑΒΓΓ .   

 γ)  ην εκβαδόλ ηνπ ηεηξαγώλνπ ΑΒΓΓ . 

 

3. Γίλεηαη ηεηξάγωλν ΑΒΓΓ, ην νπνίν είλαη εγγεγξακκέλν ζηνλ θύθιν  , ,   όπωο 

ζην δηπιαλό ζρήκα.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγωλν ΑΚΓ είλαη νξζνγώλην. 

 β)  Αλ επηπιένλ ην εκβαδόλ ηνπ νξζνγωλίνπ ηξηγώλνπ ΑΚΓ είλαη 4: 

  i.  Να απνδείμεηε όηη 8 .   

  ii.  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ θύθινπ  , .   

 

4. Γίλεηαη θύθινο κε θέληξν Ο, αθηίλα ξ θαη εκβαδόλ ίζν κε 16π. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηελ αθηίλα ξ ηνπ θύθινπ. 

 β)  Αλ ε αθηίλα ξ ηνπ θύθινπ είλαη 4 λα ππνινγίζεηε: 

  i.  ηελ πιεπξά ηνπ εγγεγξακκέλνπ ηεηξαγώλνπ ζηνλ θύθιν, 

  ii.  ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη αλάκεζα ζην ηεηξάγωλν θαη ζηνλ 

θύθιν.  
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5. Γίλεηαη επζύγξακκν ηκήκα 6,  θαη ζεκείν ηνπ Γ, ώζηε 4.   Σην 

ίδην εκηεπίπεδν πνπ νξίδεη ε ΑΒ ζρεδηάδνπκε ηα εκηθύθιηα 
1 2C C  κε 

δηακέηξνπο ΑΒ θαη ΒΓ αληίζηνηρα θαη ζην άιιν εκηεπίπεδν ζρεδηάδνπκε 

εκηθύθιην 
3C  κε δηάκεηξν ΑΓ.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα εκβαδά ηωλ εκηθπθιίωλ 
1 2 3C , C , C  είλαη

9
,

2


  

2π θαη 
2


 αληίζηνηρα.  

 β)  Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ ρωξίνπ. 

 

6. Γίλνληαη ηα ηξίγωλα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ, πνπ ε θνηλή θνξπθή ηνπο Α βξίζθεηαη 

ζην θέληξν ηξηώλ νκόθεληξωλ θύθιωλ    1 2, , ,     θαη  3, ,   ε 

θνξπθή Γ βξίζθεηαη ζηνλ θύθιν  3, ,   νη θνξπθέο Β θαη Δ ζηνλ θύθιν 

 2,   θαη ε θνξπθή Γ ζηνλ θύθιν  1, ,  όπωο ζην ζρήκα, κε 

1 2 3 .    Ολνκάδνπκε 
  ην εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ δαθηπιίνπ 

κεηαμύ ηωλ θύθιωλ  2,   θαη  3, ,   
1 ην εκβαδόλ ηνπ θύθινπ  1, , 

2 ην εκβαδόλ ηνπ θύθινπ  2,   θαη 
3  ην εκβαδόλ ηνπ θύθινπ  3, .   

 α)  Αλ 
2

7
,

9





 λα απνδείμεηε όηη: 

  i.  2

3

3

4





  ii. 2

3

9

16





 

  iii. Αλ επηπιένλ νη ΓΔ θαη ΒΓ είλαη παξάιιειεο λα απνδείμεηε όηη  1

2

3
.

4





 

 β)  Αλ 
2   θαη επηπιένλ νη ΓΔ θαη ΒΓ είλαη παξάιιειεο, λα απνδείμεηε όηη 

1 ,  όπνπ 
  είλαη ην 

εκβαδόλ ηνπ δαθηπιίνπ κεηαμύ ηωλ θύθιωλ    1 2, , .           

 

7. Γίλεηαη ηξίγωλν ΑΒΓ κε .   Σηελ πιεπξά ΑΒ παίξλνπκε ζεκείν 

Γ θαη ζηελ πιεπξά ΑΓ ζεκείν Δ ώζηε .    Με θέληξν ην ζεκείν Α 

θαη αθηίλεο ,   r    θαη R    γξάθνπκε ηξεηο 

νκόθεληξνπο θύθινπο      , , , r ,R      όπωο ζην ζρήκα. Έζηω  

  ην εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ δαθηπιίνπ κεηαμύ ηωλ θύθιωλ

   , r ,R ,    
  ην εκβαδόλ ηνπ δαθηπιίνπ κεηαμύ ηωλ θύθιωλ

   , , r ,   
AE  ην εκβαδόλ ηνπ θύθινπ  A,r  θαη E

ην 

εκβαδόλ ηνπ θύθινπ  , .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 
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i. 
2 2

2

R r

r





 



  ii. 

2 2

2

E r






 
 

 β)  Αλ επηπιένλ νη ΓΔ θαη ΒΓ είλαη παξάιιειεο, λα απνδείμεηε όηη: . 

 

 


 
 

 

8. Γίλεηαη ηεηξάγωλν ΑΒΓΓ πιεπξάο 2α θαη κε δηακέηξνπο ηηο ΒΓ θαη ΒΑ 

θηηάρλνπκε εμωηεξηθά ηνπ ηεηξαγώλνπ εκηθύθιηα, όπωο θαίλεηαη ζην ζρήκα.       

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην κήθνο θάζε εκηθπθιίνπ ηζνύηαη κε .   

 β)  i.  Αλ ε πεξίκεηξνο ηεο θαξδηάο είλαη 2 4,  λα ππνινγίζεηε ην α. 

  ii.  Αλ 1   λα βξείηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο πνπ ελώλεη ηα θέληξα ηωλ 

δύν εκηθπθιίωλ. 

 γ)  Αλ (η) είλαη ην άζξνηζκα ηωλ εκβαδώλ ηωλ δπν εκηθπθιίωλ λα ζπγθξίλεηε ηνλ ιόγν 
( )

(AB )




 κε ηελ κνλάδα. 

Να αηηηνινγήζηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 

9. Σην παξαθάηω ζρήκα ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη ηεηξάγωλν πιεπξάο 2α θαη  Λ 

ην κέζν ηεο πιεπξάο  ηνπ ΓΓ. Έζηω όηη ην εκηθύθιην, πνπ ζρεδηάδεηαη ζην 

εζωηεξηθό ηνπ ηεηξαγώλνπ κε δηάκεηξν ηελ πιεπξά ηνπ ΑΒ, έρεη εκβαδόλ 10. 

Τόηε:  

 α)  Να απνδείμεηε όηη:  

  i.  ην εκβαδόλ ηνπ ηεηξαγώλνπ ΑΒΓΓ είλαη  
80

, 


  

  ii.  2 100
. 


 

 β)  Με θέληξν ην Α θαη αθηίλα ΑΛ θαηαζθεπάδνπκε ηεηαξηνθύθιην ,  θαη έζηω  Μ, Ν είλαη ηα ζεκεία ηνκήο 

ηνπ κε ηηο πξνεθηάζεηο ηωλ πιεπξώλ ηνπ ηεηξαγώλνπ ΑΒ, ΑΓ αληίζηνηρα. Να ππνινγίζεηε:  

i. ην εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ ρωξίνπ ΑΒΜΝΑ, 

ii. ηνλ ιόγν ηνπ εκβαδνύ ηνπ ηεηαξηνθπθιίνπ ,  πξνο ην εκβαδόλ ηνπ ηεηξαγώλνπ ΑΒΓΓ.                                                                                                                         

 

 

  


