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5.3  Λογαρηζκηθή ζσλάρηεζε 

 

1. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x log x 2 .   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο ηεο f  γηα x 3, x 12 x 102.      

 

2. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x log x 1 .   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f . 

 β)  Να δείμεηε όηη    f 2 f 11 1.   

 

3. Δίλεηαη ε άξηηα ζπλάξηεζε  
1

f x ln , x 0 .
x

   

 α)  Να απνδείμεηε όηη    f 1 f 1 0    θαη     f 2 f 2 .   

 β)  Σην ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  γηα  x 0.  

  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f x  γηα x 0.  

 

 

4. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε    g x ln x 3  . 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο g . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g ηέκλεη ηνλ 

άμνλα x x  ζην ζεκείν κε ηεηκεκέλε – 2 .  

 γ)  Σην δηπιαλό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ δίλεηαη ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο  f x ln x.  

  i.  Να βξείηε κε πνηα κεηαηόπηζε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

f  ζα πξνθύςεη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g .  

  ii.  Σην ίδην ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g . 

 

5. Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ηζρύνπλ:  

 α)  1 ,
6 2

  
 
 

 , 

 β)  1 2 1 2    , 

 γ)   0 ln 2 1 1  
 
.  
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6. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x ln x 1 .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  δηέξρεηαη από ην ζεκείν  1,1 . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  ηέκλεη ηνλ άμνλα x x
 
ζην ζεκείν κε ηεηκεκέλε 

1

e
.  

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f .  

 

7. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x ln x 1 .   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  ηέκλεη ηνλ άμνλα x x
 
ζην ζεκείν κε ηεηκεκέλε 2 .  

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f .  

 

8. Να αηηηνινγήζεηε γηαηί 

 α)  
3

6 ,2 ,
2

 
  
 

 

 β)  νξίδεηαη ν αξηζκόο  ln 6 ,  

 γ)   ln 6 0 .  

 

9. Δίλεηαη γσλία ,
2

 
  

 
. Να αηηηνινγήζεηε γηαηί 

 α)  δελ νξίδεηαη ε παξάζηαζε  ln   ελώ νξίδεηαη ε παξάζηαζε  ln   , 

 β)   ln 0   . 

 

10. Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο 

   f x 3 2x     ζην  0, .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη 1   . 

 β)  Να βξείηε ηε κέγηζηε θαη ηελ ειάρηζηε ηηκή ηεο f . 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη 0 ln 2 1  . 

 δ)  Να αηηηνινγήζεηε γξαθηθά γηαηί ε εμίζσζε  f x ln 2  έρεη αθξηβώο 2 

ξίδεο ζην  0, .  

 

11. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   xf x e  θαη ε επζεία   : y x  . Έζησ επίζεο g ζπλάξηεζε ηεο νπνίαο ε γξαθηθή 

παξάζηαζε είλαη  ζπκκεηξηθή ηεο  f  σο πξνο ηελ επζεία   . 

 α)  Να ζρεδηάζεηε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη g . 

 β)  Να γξάςεηε ηνλ ηύπν ηεο  g  θαη λα βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη
 
ζεκείν   2,f ln 2  είλαη πάλσ ζηελ επζεία   . 
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12. Η επαηζζεζία ελόο θσηνγξαθηθνύ θηικ κεηξηέηαη ζε κνλάδεο ASA ή ζε κνλάδεο DIN. Αλ x κνλάδεο ASA 

ζπλδένληαη κε y κνλάδεο DIN κε ηνλ ηύπν y 1 10 log x ,   ηόηε: 

 α)  Να βξείηε πόζεο κνλάδεο DIN είλαη ε επαηζζεζία ελόο θσηνγξαθηθνύ θηικ, αλ γλσξίδνπκε όηη ε επαηζζεζία 

απηνύ ηνπ θηικ ζε κνλάδεο ASA, είλαη 10. 

 β)  Να βξείηε πόζεο κνλάδεο DIN είλαη ε επαηζζεζία ελόο θσηνγξαθηθνύ θηικ, αλ γλσξίδνπκε όηη ε επαηζζεζία 

απηνύ ηνπ θηικ ζε κνλάδεο ASA, είλαη 200. 

 γ)  Να επηιύζεηε ηνλ παξαπάλσ ηύπν σο πξνο x . 

 δ)  Να βξείηε πόζεο κνλάδεο ASA είλαη ε επαηζζεζία ελόο θσηνγξαθηθνύ θηικ, αλ γλσξίδνπκε όηη ε επαηζζεζία 

απηνύ ηνπ θηικ ζε κνλάδεο DIN, είλαη 13 . 

Δίλεηαη όηη log2 0,3  θαη  
6

510 15,85 .  

 

13. Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f x log x , x 0   θαη     g x log 10x 20 , x 2 .    

 α)  Να βξείηε ηνπο αξηζκνύο    g 2,1 g 12 .  

 β)  Να απνδείμεηε όηη    g x 1 f x 2 .    

γ)  Δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f x .  Να κεηαθέξεηε ην παξαθάησ ζρήκα ζην γξαπηό ζαο, ην 

νπνίν λα ζπκπιεξώζεηε κε ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  g x .  

 

 


