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5.2 Λογάρηζκοη 

 

1. α)  Να αποδείξεηε όηι log1000 3.  

 β)  Να ςπολογίζηε ηην ηιμή ηηρ παπάζηαζηρ 3 log5 log72 log9.      

 

2. Γίνεηαι ο απιθμόρ
 

log5 ln310 e   . Να αποδείξεηε όηι: 

 α)  2,   

 β)  0 ln 1  . 

Γίνεηαι όηι e 2.71.  

 

3. Γίνεηαι ο απιθμόρ
 

2lne lne   . Να αποδείξεηε όηι: 

 α)  3,   

 β)  ln 1 . 

Γίνεηαι όηι e 2.71 . 

 

4. Γίνεηαι ο απιθμόρ
 

6log10 log100 log10    . Να αποδείξεηε όηι: 

 α)  9,   

 β)  0 log 1  . 

 

5. Γίνεηαι η παπάζηαζη log4 2log5   . 

 α)  Να αποδείξεηε όηι 2  . 

 β)  Να βπείηε ηην ηιμή ηος log .
2


 

 

6. Γίνεηαι η παπάζηαζη 
2lne ln e  . 

 α)  Να αποδείξεηε όηι 
3

2
  . 

 β)  Να βπείηε ηην ηιμή ηος 
2

ln .
3

 
 

 
 

 

7. α)  Να αποδείξεηε όηι log27 log3 log81  . 

 β)  Να αποδείξεηε όηι log27 log3 4log3  . 

 

8. α)  Να αποδείξεηε όηι log10 log2 log5  . 

 β)  Να αποδείξεηε όηι log8 log2 4log2  . 
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9. α) Να αποδείξεηε όηι log0,01 2.   

 β)  Να αποδείξεηε όηι 
2 2 2log 3 2log 4 log 12 log0,01.     

 

10. Γίνεηαι η παπάζηαζη 2log4 4log5   . 

 α)  Να αποδείξεηε όηι  4 . 

 β)  Για ποια ηιμή ηος απιθμού x 0  ιζσύει 
2ln x .

2


  

 

11. Γίνεηαι όηι μία πποζεγγιζηική ηιμή για ηον δεκαδικό λογάπιθμο log2  είναι ηο 0,30. Να εθαπμόζεηε ηιρ ιδιόηηηερ 

ηων λογαπίθμων: 1
1 2

2

log log log


   


 και klog k log    για να βπείηε μία πποζεγγιζηική ηιμή για ηοςρ 

δεκαδικούρ λογάπιθμοςρ: 

 α)  log4    β) log5  

 

12. Θεωπούμε ηον απιθμό p log4 2 log5.    

 α)  Να αποδείξεηε log4 2log2  και ζηη ζςνέσεια όηι p 2.  

 β)  Να βπείηε ηον θεηικό απιθμό  x  ώζηε ln x p.  

 

13. Γίνονηαι οι απιθμοί log2 
 
και log5  .  

 α)  Να αποδείξεηε όηι 1   . 

 β)  Να βπείηε ηην ηιμή ηηρ παπάζηαζηρ  ln   . 

 

14. α) Να λύζεηε ηο ζύζηημα:  
2 3 17

( ) :
4 3 7

  
 

  
 

 β)  Αν η λύζη ηος ζςζηήμαηορ    είναι    , 4,3    και ln x , ln y    , να βπείηε ηοςρ απιθμούρ x και y. 

 

15. Ο απιθμόρ ηων διαθοπεηικών ειδών ηων έμβιων όνηων πος ςπάπσοςν ζηιρ Μεγάλερ Λίμνερ ηηρ Β. Αμεπικήρ, 

δίνεηαι πποζεγγιζηικά από ηη ζςνάπηηζη  
0,016t

450
P t

1 8 e


 
 μεηά t  σπόνια από ηο έηορ 1900. Θεωπούμε όηι η 

μεηαβληηή   παίπνει μη απνηηικέρ ππαγμαηικέρ ηιμέρ. 

 α)  Να βπείηε πόζα είδη έμβιων όνηων ςπήπσαν ηο έηορ 1.900 . 

 β)  Να βπείηε, πποζεγγιζηικά, ποιο έηορ θα ςπάπσοςν πεπίπος 225 διαθοπεηικά είδη. 

γ)  Σηο παπακάηω ζσήμα ςπάπσει η γπαθική παπάζηαζη ηηρ ζςνάπηηζηρ  P t .  Με ηη βοήθεια ηηρ γπαθικήρ 

παπάζηαζηρ να βπείηε ηη μονοηονία ηηρ  P t .  Από ποια ηιμή θα είναι πάνηα μικπόηεπερ οι ηιμέρ  P t ;  

Γίνεηαι όηι ln8 2,08.  
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16. Ένα πποζεγγιζηικό μαθημαηικό μονηέλο για ηο πλήθορ ηων ανθπώπων ζε μια μαθηηική κοινόηηηα πος έσοςν 

ακούζει μια ζςγκεκπιμένη θήμη, πεπιγπάθεηαι από ηην ιζόηηηα  0,15kN P 1 e ,    όπος P ο ζςνολικόρ 

πληθςζμόρ ηηρ κοινόηηηαρ και k είναι ο απιθμόρ ηων ημεπών πος έσοςν πεπάζει από ηόηε πος ξεκίνηζε η θήμη. 

Υποθέηοςμε όηι ο ζςνολικόρ πληθςζμόρ ηηρ κοινόηηηαρ είναι 1.000 άνθπωποι. 

 α)  Να βπείηε πόζα μέλη ηηρ μαθηηικήρ κοινόηηηαρ θα έσοςν ακούζει ηη θήμη μεηά από 20 ημέπερ. 

 β)  Πόζερ ημέπερ θα πεπάζοςν ώζηε να έσοςν ακούζει ηη θήμη 450 άνθπωποι από ηοςρ 1.000 ; 

 γ)  Δίναι δςναηόν να ακούζοςν ηη θήμη όλα ηα μέλη ηηρ κοινόηηηαρ; Δξηγήζηε. 

Γίνονηαι: 3e 20  και  ln 0,55 0,6.  

 

 


