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4.3  Πολςωνςμικέρ εξιζώζειρ και ανιζώζειρ 

 

1. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x x 2x x 2    .  

 α)  Να βξείηε ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο    P x : x 1 . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  P x 2 . 

 

2. Γίλνληαη ηα πνιπώλπκα   3 2P x x 2x x 1     θαη  x x 1.     

 α)  Να βξείηε ην πειίθν  x  θαη ην ππόινηπν  x  ηεο δηαίξεζεο    P x : x .  

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  P x 1.  

 

3. Γίλεηαη ε εμίζσζε 
48x 9x 1 0   .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη έρεη ξίδα ηνλ αξηζκό 1.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη δελ έρεη άιιε αθέξαηα ξίδα.  

 

4. Έζησ  P x  πνιπώλπκν ην νπνίν έρεη παξάγνληα ην x 1 . Αλ ε δηαίξεζε    P x : x 1  δίλεη πειίθν 2x 1 , ηόηε: 

 α)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί     2P x x 1 x 1 .    

 β)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  P x 0 . 

 

5. α)  Να απνδείμεηε όηη:   3 2 22x x x x 2x x 1 .      

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  
3 22x x x 0 .    

 

6. Σην ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο πνιπσλπκηθήο ζπλάξηεζεο 

  3 2f x 2x 4x x       κε  ,    θαη  4 8 .   

 α)  i.  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ν  3  είλαη δηαηξέηεο ηνπ β . 

  ii.  Να δείμεηε όηη 6 .   

 β)  Αλ  f 1 4,  λα δείμεηε όηη  8.    

 γ)  Αλ   3 2f x 2x 4x 8x 6,     λα δείμεηε όηη     2f x x 3 2x 2x 2 .     

 δ)  Να βξείηε ηηο ηεηκεκέλεο ησλ ζεκείσλ Α θαη Β . 

 

7. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x 2x x x ,      κε , ,    P 1 6   θαη  P 2 12.  

 α)  i.  Να δείμεηε όηη νη αξηζκνί  α, β  είλαη ιύζεηο ηνπ ζπζηήκαηνο  
7

.
2 8
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  ii.  Να ππνινγίζεηε ηνπο αξηζκνύο α, β . 

 β)  Αλ   3 2P x 2x x 5x 2,     λα βξείηε ην πειίθν θαη ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο    P x : x 2 .  

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε   2x 2 2x 3x 1 0 .     

 

8. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x 2x x 2x 1    . 

 α)  Να δείμεηε όηη ην  P x  δελ έρεη αθέξαηεο ξίδεο. 

 β)  Να θάλεηε ηε δηαίξεζε    P x : 2x 1  θαη λα δείμεηε όηη     2P x 2x 1 x 1   . 

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  P x 0.  

 

9. Σην ζρήκα θαίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεηο 

 f x x 3   θαη   g x 3x 1.    

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ θαη ηε κνλνηνλία ησλ ζπλαξηήζεσλ 

f  θαη g .                      

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε    f x g x .  

 γ)  Να ιύζεηε γξαθηθά ηελ αλίζσζε    f x g x .  

 

10. Σην παξαθάησ ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο   2f x 0,5x  , x . 

 

 α)  i.  Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ παξαθάησ πίλαθα ηηκώλ. 

x  2  1  0  1  2  3 

  2f x 0,5x         

  2g x 0,5x 1          
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  ii.  Σην παξαπάλσ ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο 

  2g x 0,5x 1   , x . 

  iii. Να βξείηε κε πνηα κεηαηόπηζε ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  ζα ζπκπέζεη κε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g . 

 β)  i.  Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο  h ηεο νπνίαο ε γξαθηθή παξάζηαζε πξνθύπηεη από κεηαηόπηζε ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f   θαηά 1  κνλάδα αξηζηεξά. 

  ii.  Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ ζπλαξηήζεσλ g θαη h . 

 

11. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x x x x     . Αλ είλαη γλσζηό όηη ην  P x  έρεη παξάγνληα ην x 1 , ηόηε: 

 α)  λα απνδείμεηε όηη ην 1   , 

 β)  λα απνδείμεηε όηη     2P x x 1 x 1   , 

 γ)  λα ιύζεηε ηελ αλίζσζε  P x 0 . 

 

12. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x 2x x 2x 1    . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην  P x  δελ έρεη αθέξαηεο ξίδεο. 

 β)  Να θάλεηε ηε δηαίξεζε    P x : 2x 1  θαη λα γξάςεηε ηελ ηαπηόηεηα ηεο δηαίξεζεο. 

 γ)  Αλ     2P x 2x 1 x 1   λα ιύζεηε ηελ αλίζσζε  P x 0 . 

 

13. Γίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο   4 21
f x x x ,

4
   κε 

x ,  όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 α)  Να αηηηνινγήζεηε γξαθηθά γηαηί ε ζπλάξηεζε είλαη άξηηα. 

 β)  Αλ ε ηεηκεκέλε ηνπ ζεκείνπ Α είλαη 2  λα βξείηε ην είδνο ηνπ 

(νιηθνύ) αθξόηαηνπ, ηηο ζέζεηο πνπ ην απνθηά  θαη ηα δηαζηήκαηα 

κνλνηνλίαο ηεο ζπλάξηεζεο f . 

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  f x 0, κε όπνην ηξόπν ζέιεηε (αιγεβξηθό 

ή γξαθηθό). 

 

14. Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   4 2f x x x    , x . Αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f  δηέξρεηαη από ηα ζεκεία 

 0, 1   θαη  1,0  , ηόηε:  

 α)  Να απνδείμεηε όηη 0   θαη 1   .  

 β)  Να βξείηε ηηο ηεηκεκέλεο ησλ ζεκείσλ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  πνπ βξίζθνληαη θάησ από ηνλ άμνλα 

x x . 
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15. Θεσξνύκε ηελ πνιπσλπκηθή ζπλάξηεζε   4 2P x x 2x 1, x ,    ε 

νπνία γλσξίδνπκε όηη είλαη άξηηα. 

 α)  Να κεηαθέξεηε ζην γξαπηό ζαο ην παξαθάησ ζρήκα ζην νπνίν δίλεηαη 

ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  P x  γηα x 0.  Nα ζπκπιεξώζεηε ην 

ζρήκα κε ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  P x  γηα x 0.  

 β)  Να ιπζεί ε εμίζσζε  P x 0.  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ν αξηζκόο κεδέλ είλαη ε ειάρηζηε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο  P x .  Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x 

επηηπγράλεηαη απηή ε ειάρηζηε ηηκή; 

 

16. Η δηαίξεζε    P x : x 2  είλαη ηέιεηα θαη έρεη πειίθν 2x 4x 3.   

 α)  Να γξάςεηε ηελ ηαπηόηεηα ηεο παξαπάλσ δηαίξεζεο . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε    2x 2 x 4x 3 0.       

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  P x 0.  

 

17. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x x x 4x 4.     

 α)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ην πνιπώλπκν x 1  είλαη παξάγνληαο ηνπ  P x .  

 β)  i.  Να βξείηε ην πειίθν θαη ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο    P x : x 1 . 

  ii.  Να γξάςεηε ηελ ηαπηόηεηα ηεο δηαίξεζεο ηνπ β)i. εξσηήκαηνο. 

  γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  P x 0.  

 

18. Γίλνληαη ηα πνιπώλπκα     3 2P x 2 x 3x 4x 2      θαη    3 2 2Q x x 3x 3 x 2 .       

 α)  Να βξείηε ην R ώζηε ηα πνιπώλπκα  P x
 
θαη  Q x

 
λα είλαη ίζα. 

 β)  Γηα 1   λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε  P x 0 . 

 γ)  Γηα 1   λα εμεηάζεηε αλ ην x 1  είλαη παξάγνληαο ηνπ  Q x . Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζε ζαο. 

  

19. Έζησ P(x)  έλα πνιπώλπκν ην νπνίν όηαλ δηαηξείηαη κε ην 2x x 2   δίλεη πειίθν x 2  θαη ππόινηπν 2x 4  . 

 α)  Να  γξάςεηε ηελ ηαπηόηεηα ηεο δηαίξεζεο    2P x : x x 2  . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη   3 2P x x x 2x    . 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ην πειίθν 
 P x

x
  x 0  είλαη ίζν κε έλα ηξηώλπκν θαη θαηόπηλ λα ιύζεηε ηελ αλίζσζε 

 P x
0

x
 . 
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20. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x x x x 1.     

 α)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ πνιπσλύκνπ  P 0  θαη   P 1 .  

 β)  Πνηνο από ηνπο αξηζκνύο  0  θαη  – 1 είλαη ξίδα ηνπ πνιπσλύκνπ; Αηηηνινγήζηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 γ)  Να βξείηε ην πειίθν ηεο δηαίξεζεο    P x : x 1 .  

 δ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  P x 0.  

 

21. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x x x 4x 4    . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην πνιπώλπκν έρεη παξάγνληα ην x 1 .  

 β)  Με ηε βνήζεηα ηνπ ζρήκαηνο Horner,  ή κε όπνην άιιν ηξόπν κπνξείηε, λα απνδείμεηε όηη:  

     P x x 1 x 2 x 2     

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  P x 0 . 

 

22. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν    3 2P x x x 2 x 6       θαη ην ηξηώλπκν 
2x x 6  . 

 α)  Να παξαγνληνπνηήζεηε ην ηξηώλπκν. 

 β)  Αλ ην πνιπώλπκν έρεη  παξάγνληα θάζε παξάγνληα ηνπ ηξησλύκνπ, ηόηε: 

  i.  λα αηηηνινγήζεηε γηαηί    P 3 P 2 0   , 

  ii.  λα απνδείμεηε όηη 2  θαη 3  . 

 γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  P x 0 . 

 

23. Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

πνιπσλπκηθήο ζπλάξηεζεο   3 2P x x 6x 11x 6,    x   

θαη έζησ α, β θαη γ νη ηεηκεκέλεο ησλ ζεκείσλ ζηα νπνία 

ηέκλεη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηνλ άμνλα x x.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη  P 3 0.  

 β)  Να ιπζεί ε εμίζσζε  P x 0.  

 γ)  Να βξείηε, κε αηηηνιόγεζε, ηα α, β θαη γ. 

 δ)  Με ηε βνήζεηα ηνπ ζρήκαηνο, λα ιύζεηε ηελ αλίζσζε  P x 0.  

 

24. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x x 4x x 6    . 

 α)  Να δείμεηε όηη ην x 2  είλαη παξάγνληαο ηνπ πνιπσλύκνπ.  

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  P x 0 . 

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε   2x 2 x 2x 3 0    .  
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25. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x x 2x x 2 .     

 α)  Να δείμεηε όηη ην πνιπώλπκν   P x  έρεη ξίδα ηνλ αξηζκό  . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  P x 0.  

 γ)  Αλ      P x x 1 x 2 x 1    , λα ιύζεηε ηελ αλίζσζε  P x 0.  

 

26. Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε 
fC  ηεο ζπλάξηεζεο    2f x x , x  . 

 α)  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε gC  ηεο ζπλάξηεζεο   2g x x 1  . 

 β)  Να βξείηε ηε κνλνηνλία θαη ηελ ειάρηζηε ηηκή ηεο  g x . 

 γ)  Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ηεο gC  κε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο   3h x x x  . 

 

27. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x x 6x 11x ,     . Αλ είλαη γλσζηό όηη έρεη ξίδα ηνλ αξηζκό 1 , ηόηε: 

 α)  Να απνδείμηε όηη 6  . 

 β)  Να θάλεηε ηε δηαίξεζε    P x : x 1  θαη λα γξάςεηε ηελ ηαπηόηεηα ηεο δηαίξεζεο. 

 γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε   P x 0 . 

 

28. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2x 3x x x 2      , όπνπ  , ηνπ νπνίνπ ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο κε ην x 1  

είλαη 3. 

 α)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ  . 

 β)  Γηα 1:   

  i.  λα θάλεηε ηε δηαίξεζε    x : x 1 
 
θαη λα απνδείμεηε όηη     2P x x 1 3x 2x 1 3     , 

  ii.  λα ιύζεηε ηελ αλίζσζε  x 3  .  

 

29. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   4 3 2x x 3x x x 2       , όπνπ  , ην νπνίν έρεη παξάγνληα ην x 1 . 

 α)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ  .  

 β)  Γηα 3:   

  i.  λα απνδείμεηε όηη ην  x
 
έρεη παξάγνληα θαη ην x 2  θαη όηη       

2
x x 2 x 1 x 1     , 

  ii.  λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε  x 0  . 

  

30. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3P x x 3x    , όπνπ  , ην νπνίν έρεη ξίδα ην 1. 

 α)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ  . 

 β)  i.  Γηα 2,  λα θάλεηε ηε δηαίξεζε    P x : x 1  θαη λα δείμεηε όηη     2P x x 1 x x 2    , 

  ii.  Γηα 2,  λα ιύζεηε ηελ αλίζσζε  P x 0 .  
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31. Σην ζρήκα θαίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ   3f x x  θαη   g x 4x  κε  x .  

 α)  Από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f , λα δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  f  είλαη πεξηηηή θαη  γλεζίσο κνλόηνλε. Πνην ην 

είδνο ηεο κνλνηνλίαο ηεο;                                                                                     

 β)  Να ιύζεηε γξαθηθά ή αιγεβξηθά ηελ εμίζσζε    f x g x .                                                         

 γ)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ x γηα ηηο νπνίεο ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο g είλαη θάησ από ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f .                              

 

 

 


