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2.2  Δηάηαμε πξαγκαηηθώλ αξηζκώλ 

 

1. Δίνονηαι οι παπαζηάζειρ: 2 22 2 ,         όπος  , .   

 α)  Να αποδείξεηε όηι: ,   για κάθε ηιμή ηων , .   

 β)  Για ποιερ ηιμέρ ηων α,β ιζσύει η ιζόηηηα ;    

 

2. Δίνονηαι ππαγμαηικοί απιθμοί ,   με 0   και 0  . Να δείξεηε όηι: 

 α)  
4

4  


. 

 β)  
4 4

16
  

     
   

. 

 

3. Δίνονηαι οι παπαζηάζειρ: 2 22 9       και   2 3 ,    όπος , .   

 α)  Να δείξεηε όηι:    2 2 22 6 9 .           

 β)  Να δείξεηε όηι: ,   για κάθε ηιμή ηων , .   

 γ)  Για ποιερ ηιμέρ ηων  α, β  ιζσύει η ιζόηηηα ;    Να αιηιολογήζεηε ηην απάνηηζή ζαρ. 

 

4. Αν  2 x 3   και  1 y 2 ,   να βπείηε μεηαξύ ποιων ηιμών κςμαίνεηαι η ηιμή  καθεμιάρ από ηιρ παπακάηω 

παπαζηάζειρ: 

  α)  x y   β)  2x 3y  γ)  
x

y
 

 

5. Οπθογώνιο παπαλληλόγπαμμο έσει μήκορ  x  εκαηοζηά και πλάηορ  y  εκαηοζηά, ανηίζηοισα. Αν για ηα μήκη  x  και 

y  ιζσύει: 4 x 7 2 y 3      ηόηε: 

 α)  Να βπείηε μεηαξύ ποιων ηιμών κςμαίνεηαι η ηιμή ηηρ πεπιμέηπος ηος οπθογωνίος παπαλληλογπάμμος.       

 β)  Αν ηο  x  μειωθεί καηά 1 και ηο  y  ηπιπλαζιαζηεί, και να είναι μήκη ηων πλεςπών ενόρ οπθογωνίος 

παπαλληλογπάμμος, ηόηε να βπείηε μεηαξύ ποιων ηιμών κςμαίνεηαι η ηιμή ηηρ πεπιμέηπος ηος νέος 

οπθογωνίος παπαλληλογπάμμος.    

 

6. Αν   και   ππαγμαηικοί απιθμοί  με 2 4    και 4 3     , να βπείηε ηα όπια μεηαξύ ηων οποίων πεπιέσεηαι 

η ηιμή καθεμιάρ από ηιρ παπαζηάζειρ: 

α) 2    , β)   . 

7. Δίνονηαι οι παπαζηάζειρ: 
2A 4 5      και   

2
2 1 1 ,     με  , .   

 α)  Να δείξεηε όηι για κάθε  ,    ιζσύει   
2

2 1 .      
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 β) i.   Να δείξεηε όηι  0 .   

  ii.  Για ποιερ ηιμέρ ηων  ,    ιζσύει  0 ;   

  

8. Δίνονηαι οι παπαζηάζειρ: 2 2   και  2 ,    , .   

 α)  Να βπείηε ηιρ ηιμέρ ηων ,   για ηιρ οποίερ  0 .   

 β)  Να αποδείξεηε όηι 0    για κάθε , .    

 γ)  Να βπείηε ηη ζσέζη μεηαξύ ηων ,   ώζηε να ιζσύει 0 .   

 

9. α)  Να αποδείξεηε όηι για οποιοςζδήποηε ππαγμαηικούρ απιθμούρ x, y  ιζσύει: 

2 2 2 2(x 1) (y 4) x y 2x 8y 17        . 

 β)  Να βπείηε ηοςρ ππαγμαηικούρ απιθμούρ x  και y ώζηε: 2 2x y 2x 8y 17 0     . 

 

10. α) Να δείξεηε όηι για οποιοςζδήποηε ππαγμαηικούρ απιθμούρ x,y  ιζσύει: 

   
2 2 2 2x 1 y 3 x y 2x 6y 10        . 

 β)  Να βπείηε ηοςρ απιθμούρ x,y , ώζηε: 2 2x y 2x 6y 10 0     . 

 

11. Έζηω ,   ππαγμαηικοί απιθμοί για ηοςρ οποίοςρ ιζσύει: 0     . 

 α)  Να αποδείξεηε όηι   
3 3


 
.                                                                                                

 β)  Να αποδείξεηε όηι  3 33 3
   

 
.                                                 

 

12. Δίνεηαι η παπάζηαζη 
3 2

2

2 9 18
, 0

2

     
   

  
. Να αποδείξεηε όηι: 

 α)  3 2 22 9 18 ( 9)( 2)         . 

 β)  Για κάθε 0  ιζσύει  

  i.  
2 9 

 


. 

  ii.  6  . Πόηε ιζσύει η ιζόηηηα 6  ; 

  

13. Αν  0 1   , ηόηε: 

 α)  Να αποδείξεηε όηι  
30     . 

 β)  Να διαηάξεηε από ηον μικπόηεπο ππορ ηον μεγαλύηεπο ηοςρ απιθμούρ:   3 1
0, , 1, , 


.                                                           


