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2.1  Οι ππάξειρ και οι ιδιόηεηέρ ηοςρ 

  

1. Γίλνληαη νη πξαγκαηηθνί αξηζκνί , , ,     κε 0   θαη     ώζηε λα ηζρύνπλ  4





  θαη  
1

4




  
 . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη 3    θαη 5   .   

 β)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο:   .
 

 
 

 

 

2. Αλ γηα ηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο     ηζρύεη ε ζρέζε:     
2 2x 2y 2 3 2xy 5y 1 .      

 α)  Να απνδείμεηε όηη  2 2x y 5 .   

 β)  Να ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο     
3 3

P x y x y .    

 

3. Αλ νη αξηζκνί  2 1 1      είλαη αληίζηξνθνη, κε  1 1      λα δείμεηε όηη: 

 α)  2 2 ,    

 β)  Οη αξηζκνί  x      θαη   y 1 2 2        είλαη αληίζεηνη. 

 

4. Γηα ηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο x  θαη y  ηζρύεη: 
4x 5y

2
x 4y


 


. 

 α)  Να δείμεηε όηη y 2x . 

 β)  Γηα y 2x , λα ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο 
2 22x 3y xy

A
xy

 
 . 

 

5. Έζηω  x, y  πξαγκαηηθνί αξηζκνί γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύεη:   (x 4y)(x y) 9xy   . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη  

  i.  2(2y x) 0  ,  ii.   
x

y
2

 . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη 

2 2

2x x
2y 2y 10y

2 2

   
      

   
. 

 

6. Έζηω α, β πξαγκαηηθνί αξηζκνί, δηαθνξεηηθνί κεηαμύ ηνπο, γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύνπλ 2 2     θαη 2 2   . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  
2 2   ,  ii.  1   . 

 β)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο 2 2  . 

 

7. Έζηω α, β, γ πξαγκαηηθνί αξηζκνί γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύνπλ 0     θαη 0  . 
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 α)  Να απνδείμεηε όηη:    i.      ,  ii.   
2

 
  

. 

 β)  Με παξόκνην ηξόπν λα απινπνηήζεηε ηα θιάζκαηα 
2

  
, 

2

 
 θαη λα απνδείμεηε όηη   

2 2 2

0
  

  
       

. 

 

8. Έζηω x,y πξαγκαηηθνί αξηζκνί. Οξίδνπκε:     
2 2 2A 2 x y x y 6xy y .       

 α)  Να απνδείμεηε όηη:  2A x .                  

 β)  Να απνδείμεηε όηη o αξηζκόο  2 2B 2 2022 2020 6 2021 1        είλαη ίζνο κε ην ηεηξάγωλν θπζηθνύ αξηζκνύ 

ηνλ νπνίν λα πξνζδηνξίζεηε.  

                                                                      

9. Αλ γηα ηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο  , 0,    ηζρύεη όηη   
1 1

4,
 

    
  

 ηόηε λα απνδείμεηε όηη:  

 α)  2,
 
 

 
   β)    . 

 

 

10. Γίλνληαη νη αιγεβξηθέο παξαζηάζεηο  2, .


   


 

 α)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηωλ πξαγκαηηθώλ αξηζκώλ  α, β  νη αιγεβξηθέο παξαζηάζεηο  Α, Β  είλαη πξαγκαηηθνί 

αξηζκνί δηαθνξεηηθνί ηνπ 0.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη νη αξηζκνί  Α, Β  είλαη αληίζεηνη, αλ θαη κόλν, αλ νη αξηζκνί α, β είλαη αληίζηξνθνη.  

 

 

11. Σην δηπιαλό ζρήκα ην ηεηξάγωλν ΑΒΓΓ έρεη πιεπξά ίζε κε 6 θαη νη επζείεο 

ΔΕ θαη ΖΘ είλαη παξάιιειεο ζηηο πιεπξέο ηνπ. Αλ x   θαη KH y , 

x, y (0, 6) , ηόηε: 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηα 
1 2 3 4E , E , E , E κε ηε βνήζεηα ηωλ x, y . 

 β) Να βξείηε ηα εκβαδά 
1 2 3 4E , E , E , E  ηωλ ηεζζάξωλ νξζνγωλίωλ ηνπ 

ζρήκαηνο όηαλ x 4  θαη y 2 . 

 γ)  Αλ επηπιένλ ηζρύεη 
1 3 2 4E E E E   , λα απνδείμεηε όηη: 

           i.  xy 9 3(x y)   , 

        ii.  ηνπιάρηζηνλ έλα από ηα ηκήκαηα ΔΕ θαη ΖΘ δηέξρεηαη από ην θέληξν Ο ηνπ ηεηξαγώλνπ. 


