
 

 

Δίνεηαι η ζςνάπηηζη   g : 0,    με   
1 α

g x ln x 1 α
x


      όπος  α 1 .   

Ο άξοναρ  x x   είναι εθαπηομένη ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ  f . 

α) Να δείξεηε όηι  α 0 .  

Δίνεηαι επιπλέον η ζςνάπηηζη   h : 0     με   
x 1

h x .
x


  

β) Να βπείηε ηο πεδίο οπιζμού ηηρ ζςνάπηηζηρ  f g h    και να δείξεηε όηι  
1 1

f x ln 1 .
x x 1

 
   

 
 

γ) i. Να βπείηε ηιρ αζύμπηωηερ ηιρ  f . 

 ii. Να μελεηήζεηε ηην  f  ωρ ππορ ηη μονοηονία και ηα ακπόηαηα και να βπείηε ηο ζύνολο ηιμών ηηρ. 

δ) Να δείξεηε όηι η γπαθική παπάζηαζη ηηρ  f  έσει ακπιβώρ δύο εθαπηομένερ οι οποίερ διέπσονηαι από ηο 

ζημείο  0,1 .  Σηη ζςνέσεια να δείξεηε όηι κάθε μία από αςηέρ βπίζκεηαι κάηω από ηον κλάδο ηηρ 

γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ  f  ζηον οποίο εθάπηονηαι. 

ε) Έζηω   Ε λ   ηο εμβαδόν ηος σωπίος πος πεπικλείεηαι από ηη γπαθική παπάζηαζη ηηρ  f ,  ηον άξονα  

x x  και ηιρ εςθείερ  x 1   και  x λ   με  λ 1 .   Να ςπολογίζεηε ηο   
λ
lim Ε λ .


 

ζη) Έζηω η ζςνάπηηζη   θ : 0,    με     θ x f x .  

 i. Να δείξεηε όηι η  θ  ανηιζηπέθεηαι και όηι οι γπαθικέρ παπαζηάζειρ ηηρ  θ  και ηηρ ανηίζηποθήρ ηηρ 

1θ   ηέμνονηαι ζε μοναδικό ζημείο με ηεημημένη ζηο διάζηημα 
1

0, .
e 1
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 ii. Να ςπολογίζεηε ηο όπιο   
κ 0
lim Ο κ


 , όπος     

 

 θ κ 1
1

θ κ
Ο κ θ y dy , κ 0 .


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