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α) Να δείξεηε όηι ηο πεδίο οπιζμού ηερ  f  είναι ηο  .  

β) i. Να βπείηε ηιρ αζύμπηωηερ ηερ  f . 

 ii. Να δείξεηε όηι ε  f  έσει ολικό ελάσιζηο  m 1    και ηοπικό μέγιζηο  M 1.  

γ) i. Να βπείηε ηεν εθαπηομένε   ε   ηερ γπαθικήρ παπάζηαζερ ηερ  f  ζηο ζεμείο ηερ    0,f 0   και να 

δείξεηε όηι έσει με αςηήν άλλο ένα μόνο κοινό ζεμείο με αςηήν, ηο    1,f 1 .   

 ii. Να δείξεηε όηι ε   ε   βπίζκεηαι πάνω από ηε γπαθική παπάζηαζε ηερ  f  ζηο διάζηεμα   1,0   

εκηόρ από ηα κοινά ηοςρ ζεμεία. 

 iii. Να ςπολογίζεηε ηο εμβαδόν ηος σωπίος πος πεπικλείεηαι από ηε γπαθική παπάζηαζε ηερ  f  και 

ηεν  εθαπηομένε   ε  . 

δ) Έζηω ε ζςνάπηεζε   g : 0,    με   
 f ln x , x 0

g x
1 , x 0
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 i. Να δείξεηε όηι ε  g  είναι ζςνεσήρ ζηο  0  αλλά δεν είναι παπαγωγίζιμε ζηο  0. 

 ii. Να βπείηε ηεν εθαπηομένε  δ  ηερ γπαθικήρ παπάζηαζερ ηερ  g  ε οποία είναι παπάλλελε ζηεν 

εθαπηομένε   ε   ηερ  f . 

 iii. Να δείξεηε όηι ςπάπσει κι άλλε εθαπηομένε ηερ γπαθικήρ παπάζηαζερ ηερ  g, εκηόρ από ηε  δ , ε 

οποία είναι παπάλλελε ζηεν εθαπηομένε   ε .   


