
 

 

Δίνεηαι η ζςνάπηηζη  f : 1   με  
αxe

f x ,
1 x




 όπος α 0.    

Η εθαπηομένη  ε  ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ  f  ζηο ζημείο ηηρ   α, f α  ηέμνει ηον άξονα x x  ζε ζημείο 

με ηεημημένη ίζη με  – α . 

α) Να δείξεηε όηι  α 1.   

β) i. Να βπείηε ηιρ αζύμπηωηερ ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ  f . 

 ii. Να βπείηε ηο ζύνολο ηιμών ηηρ  f . 

 iii. Να λύζεηε ηην εξίζωζη   x2e 1 x ζςνx 1 .     

γ) i. Να μελεηήζεηε ηην  f  ωρ ππορ ηην κςπηόηηηα. 

 ii. Αν    1 1x , f x  και   2 2x ,f x  είναι ηα ζημεία ζηα οποία οι εθαπηομένερ ηηρ γπαθικήρ 

παπάζηαζηρ ηηρ  f  διέπσονηαι από ηην απσή ηων αξόνων, να δείξεηε όηι η   ε   είναι η εθαπηομένη 

ηηρ ζηο ζημείο ηηρ   1 2 1 2x x ,f x x .   

 iii. Να δείξεηε όηι για κάθε   x 1 e,1    ιζσύει όηι      
e

f ln 1 x x 1 .
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δ) i. Να δείξεηε όηι για κάθε  x 1   ιζσύει όηι       x 2f x 1 x e x f x .    

 ii. Να δείξεηε όηι   
0

1
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e f x dx 2 .
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