
 

 

Δίνεηαι η παπαγωγίζιμη ζςνάπηηζη f :   με  
 
 

2ln x α , x 0
f x , α,β .

x ln x β , x 0

   
  

   

   

α) Να δείξεηε όηι α β 1.   

β) Να εξεηάζεηε ηην f ωρ ππορ ηη μονοηονία και ηα ακπόηαηα και να βπείηε ηο ζύνολο ηιμών ηηρ. 

γ) Να εξεηάζεηε ηην f ωρ ππορ ηην κςπηόηηηα και ηα ζημεία καμπήρ. 

δ) i.  Να βπείηε ηην εθαπηομένη  ε  ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ f ζηο ζημείο ηηρ   1,f 1 .  

 ii. Να ςπολογίζεηε ηο εμβαδόν ηος σωπίος πος πεπικλείεηαι από ηη γπαθική παπάζηαζη ηηρ f, ηην εςθεία 

 ε  και ηον άξονα yy .  

 iii. Να δείξεηε όηι για ηην ηεημημένη α ηος ζημείο ηομήρ ηηρ  ε  με ηον άξονα x x  ιζσύει όηι 
1

α .
2

  

ε) Έζηω η ζςνάπηηζη  g : 0,   με    g x f x .   

 i.  Να δείξεηε όηι η g ανηιζηπέθεηαι και να βπείηε ηα ζημεία ηομήρ ηηρ γπαθικήρ ηηρ παπάζηαζηρ με ηη 

γπαθική παπάζηαζη ηηρ ανηίζηποθήρ ηηρ 1g .  

 ii. Να βπείηε ηο εμβαδόν ηος σωπίος πος πεπικλείεηαι μεηαξύ ηων γπαθικών παπαζηάζεων ηων g και 
1g .  

 

 

 


