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ΕΞΕΣΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ ΠΡΟΑΝΑΣΟΛΙΜΟΤ 

 

ΘΕΜΑ 1 

Α.  Να ραξαθηεξίζεηε θαζεκηά από ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ σο σζηή () ή Λαλζαζκέλε (Λ), γξάθνληαο ζηελ 

θόιια ζαο, δίπια ζηνλ αξηζκό πνπ αληηζηνηρεί ζε θαζεκηά από απηέο ην γξάκκα  αλ ε πξόηαζε είλαη σζηή, ή ην 

γξάκκα Λ αλ απηή είλαη Λάζνο. 

 α) Αλ ηα δηαλύζκαηα α


 θαη β


 είλαη ίζα ηόηε έρνπλ ίζα κέηξα θαη είλαη νκόξξνπα. 

 β) Αλ ηα δηαλύζκαηα  1 1α x , y


 θαη  2 2β x ,y


 ζρεκαηίδνπλ ακβιεία γσλία ηόηε  1 2 1 2x x y y 0 .     

 γ) Αλ ηα δηαλύζκαηα α


 θαη β


 είλαη θάζεηα ηόηε ηζρύεη όηη   det α,β 0 .


 

 δ) H εμίζσζε Αx By Γ 0     κε  Α 0 θαη Β,Γ 0    παξηζηάλεη επζεία παξάιιειε ζηνλ άμνλα y y.  

 ε) Ο θύθινο    
2 2 2C : x α y α , α 0     εθάπηεηαη ζηνλ άμνλα y y.  

Β. Έζησ ηα δηαλύζκαηα  1 1α x , y ,


   2 2 3 3β x ,y θαη γ x ,y . 
 

 

 Να απνδείμεηε όηη   α β γ α β α γ .     
    

 

 

ΘΕΜΑ 2 

Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα    u 1,1 , w 10,2  
 

  θαη ηα ζεκεία      A 1,2 , B β,0 , Γ 0,γ .  

Σα δηαλύζκαηα u, AB


 είλαη θάζεηα θαη ην δηάλπζκα w


 είλαη παξάιιειν ζην δηάλπζκα ΑΓ.


 

α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ δηαλύζκαηνο ΑΒ


θαη λα απνδείμεηε όηη β = 1 . 

β)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ δηαλύζκαηνο ΑΓ


 θαη λα απνδείμεηε όηη 
9

γ .
5

  

γ)  Να ππνινγίζεηε ην εζσηεξηθό γηλόκελν ΑΒ ΑΓ.
 

                 

 

ΘΕΜΑ 3 

Γίλνληαη ηξίγσλν κε      Α 1,2 , Β 3, 2 θαη Γ 1, 1 .    Να βξείηε: 

α) ην ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ηεο επζείαο ΒΓ , 

β) ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο ηνπ ύςνπο  ΑΓ  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ , 

γ) ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο ηεο δηακέζνπ  ΓΜ  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ ,  

δ) ηελ απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ ηνκήο  Κ  ησλ επζεηώλ  ΑΓ  θαη  ΓΜ  από ηελ επζεία  ΑΓ . 

                         

ΘΕΜΑ 4 

Γίλνληαη δύν  θύθινη κε εμηζώζεηο    2 2

1C : x y 6x 5 0      θαη    2 2

2C : x y 1 .   

Α. Να δείμεηε όηη: 



 

 α)  Η εμίζσζε ηνπ θύθινπ   1C   γξάθεηαη ζηε κνξθή  
2 2x 3 y 4 .    

 β)  Oη θύθινη 
1 2C , C   εθάπηνληαη εμσηεξηθά. 

Β.  Να βξείηε:  

 α) Σν ζεκείν επαθήο ησλ δύν θύθισλ  1 2C θαη C .  

 β)  Σελ εμίζσζε ηεο εζσηεξηθήο θνηλήο εθαπηνκέλεο ησλ δύν θύθισλ 
1 2C θαη C .  

Γ.  Αλ ηα ζεκεία 
1 2Μ , Μ  δηαηξέρνπλ ηνπο θύθινπο 

1 2C , C  αληίζηνηρα, λα βξείηε ηε κέγηζηε απόζηαζε αλάκεζα ζηα 

ζεκεία απηά.      

 


