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1. N· Û˘ÁÎÚ›ÓÂÙÂ Ù· ÙÚ›ÁˆÓ· ∞μ°, ∞μ¢ ÛÂ Î·ıÂÌ›· ·fi ÙÈ˜ ·ÎfiÏÔ˘ıÂ˜ ÂÚÈ-
ÙÒÛÂÈ˜.

2. N· Û˘ÁÎÚ›ÓÂÙÂ Ù· ÙÚ›ÁˆÓ· ∞μ°, ∞∂¢ ÛÂ Î·ıÂÌ›· ·fi ÙÈ˜ ·ÎfiÏÔ˘ıÂ˜ ÂÚÈ-
ÙÒÛÂÈ˜.

3. ·) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ù· Ì¤Û· ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÂÓfi˜ ÈÛÔÛÎÂÏÔ‡˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
Â›Ó·È ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÈÛÔÛÎÂÏÔ‡˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘.

‚) ¡· ÂÍÂÙ¿ÛÂÙÂ ÙÈ Â›‰Ô˘˜ ÙÚ›ÁˆÓÔ ÔÚ›˙Ô˘Ó Ù· Ì¤Û· ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÂÓfi˜
ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘.

4. ¢›ÓÂÙ·È ÁˆÓ›· xOy, Ù· ÛËÌÂ›· ∞, μ ÛÙËÓ Ox Î·È Ù· ÛËÌÂ›· °, ¢ ÛÙËÓ ËÌÈ-
Â˘ıÂ›· √y, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ √∞ = √° Î·È √μ = √¢. ∞Ó ∂ Â›Ó·È ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜
ÙˆÓ ∞¢ Î·È μ°, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ë √∂ Â›Ó·È ‰È¯ÔÙfiÌÔ˜ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ O.

5. ¢›ÓÂÙ·È ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° ÌÂ ∞μ = ∞° Î·È ıÂˆÚÔ‡ÌÂ ÛËÌÂ›· ¢ Î·È
∂ ÛÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ∞μ Î·È ∞°, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ ∞¢ = ∞∂. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ù·
ÛËÌÂ›· ¢ Î·È ∂ ÈÛ·¤¯Ô˘Ó ·fi Ù· ÛËÌÂ›· μ, ° Î·È ·fi ÙËÓ ÏÂ˘Ú¿ μ°.

6. ¢›ÓÔÓÙ·È ÔÈ Î‡ÎÏÔÈ (§, Ú1) Î·È (∫, Ú2) Ô˘ Ù¤ÌÓÔÓÙ·È ÛÙ· ÛËÌÂ›· ∞ Î·È μ.
·) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ù· ÙÚ›ÁˆÓ· ∫∞§ Î·È ∫μ§ Â›Ó·È ›Û· Î·È fiÙÈ ÙÔ §∫ Â›Ó·È

ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙÔ˜ ÙË˜ ¯ÔÚ‰‹˜ ∞μ.
‚) ¡· ÂÍÂÙ¿ÛÂÙÂ fiÙÂ Ë ¯ÔÚ‰‹ ∞μ Â›Ó·È ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙÔ˜ ÙÔ˘ §∫.

7. ·) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ, ·Ó ‰‡Ô ÙfiÍ· ÂÓfi˜ Î‡ÎÏÔ˘ Â›Ó·È ›Û·, ÙfiÙÂ Î·È ÔÈ
¯ÔÚ‰¤˜ ÙÔ˘˜ Â›Ó·È ›ÛÂ˜.

‚) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ, ·Ó ‰‡Ô ¯ÔÚ‰¤˜ Î‡ÎÏÔ˘ Â›Ó·È ›ÛÂ˜, ÙfiÙÂ Â›Ó·È ›Û· Î·È
Ù· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ÙfiÍ·.
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8. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ë Î¿ıÂÙË Ô˘ Ê¤ÚÓÔ˘ÌÂ ·fi ÙÔ Î¤ÓÙÚÔ Î‡ÎÏÔ˘ (√, Ú)
ÛÙË ¯ÔÚ‰‹ ∞μ ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ·fi ÙÔ Ì¤ÛÔ ÙË˜ ¯ÔÚ‰‹˜ Î·È ÙÔ Ì¤ÛÔ ÙÔ˘ ·ÓÙ›-
ÛÙÔÈ¯Ô˘ ÙfiÍÔ˘.

9. ™Â ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ∞μ°¢ ıÂˆÚÔ‡ÌÂ ÛËÌÂ›Ô ∂ ÙË˜ ‰È·ÁˆÓ›Ô˘ ∞°. ¡· ·Ô‰Â›-
ÍÂÙÂ fiÙÈ: μ∂ = ∂¢.

10. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ (¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ›Û· ÙÚ›ÁˆÓ·) fiÙÈ ÛÂ Î¿ıÂ ·Ú·ÏÏËÏfi-
ÁÚ·ÌÌÔ ∞μ°¢ ı· ÈÛ¯‡ÂÈ: ∞μ = °¢, μ° = ∞¢, 

∧

∞ = 
∧

° Î·È 
∧

μ = 
∧

¢. ∞Ó ÂÈÏ¤ÔÓ
√ Â›Ó·È ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ ∞° Î·È μ¢, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: ∞√ = √° Î·È 
μ√ = √¢.

11. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ÛÂ Î¿ıÂ ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ ÔÈ ‰È·ÁÒÓÈ¤˜
ÙÔ˘ Â›Ó·È ›ÛÂ˜ Î·È fiÙÈ ÔÈ ‰È·ÁÒÓÈ¤˜ ÙÔ˘ ‰ËÌÈÔ˘ÚÁÔ‡Ó Ù¤ÛÛÂÚ· ÈÛÔÛÎÂÏ‹
ÙÚ›ÁˆÓ·, ·Ó¿ ‰‡Ô ›Û· ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜.

12. ¢›ÓÂÙ·È ¤Ó· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞μ Î·È ª ÙÔ Ì¤ÛÔ ÙÔ˘ ∞μ. £ÂˆÚÔ‡ÌÂ
ÛËÌÂ›· °, ¢ Ô˘ ·Ó‹ÎÔ˘Ó ÛÙÔ ›‰ÈÔ ËÌÈÂ›Â‰Ô Ô˘ ÔÚ›˙ÂÈ Ë ∞μ, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ
∞° = μ¢ Î·È ª¢ = ª°. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: ∞¢ = μ°.

13. ¢›ÓÂÙ·È ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° ÌÂ ∞μ = ∞° Î·È ª ÙÔ Ì¤ÛÔ ÙÔ˘ μ°. ¶ÚÔ-
ÂÎÙÂ›ÓÔ˘ÌÂ ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ∞μ, ∞° ÚÔ˜ ÙÔ ∞ Î·È ·›ÚÓÔ˘ÌÂ ¿Óˆ ÛÂ ·˘Ù¤˜
ÛËÌÂ›· ¢ Î·È ∂ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ ∞¢ = ∞∂. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ÙÔ
ÙÚ›ÁˆÓÔ ª¢∂ Â›Ó·È ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜.

14. ŒÛÙˆ ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° (∞μ = ∞°) Î·È Ù· ÛËÌÂ›· ∫, §, ª ÛÙÈ˜

ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘ ∞μ, ∞°, μ° ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ ∞∫ = ∞μ, ∞§ = ∞° Î·È

μª = ª°. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∫§ª Â›Ó·È ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜.

15. ™ÙÔ ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∫§M ıÂˆÚÔ‡ÌÂ Ù· ÛËÌÂ›· ¢, ∂, ∑ ÛÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜

§ª, ∫§, ∫ª ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ ¢ª = §ª, ∫∂ = ∫§ Î·È ∑ª = ∫ª.

¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ¢∂∑ Â›Ó·È ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ.

16. ™Â ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜ ÙÚ·¤˙ÈÔ ∞μ°¢ (∞μ // °¢, °¢ > ∞μ) Ê¤ÚÓÔ˘ÌÂ Ù· ‡„Ë ∞∂ Î·È

Î·È μ∑. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: ·) ∞
¢

¢∂ = μ
¢

°∑, ‚) ¢∂ = °∑ = .

17. ∞fi ÛËÌÂ›Ô ƒ ÂÎÙfi˜ Î‡ÎÏÔ˘ (√, Ú) Ê¤ÚÓÔ˘ÌÂ ÙÈ˜ ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓÂ˜ ƒ∞ Î·È ƒμ.
¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: ·) ƒ∞ = ƒμ, ‚) ÙÔ √ƒ ‰È¯ÔÙÔÌÂ› ÙË ÁˆÓ›· ∞ƒμ.

18. ¢›ÓÂÙ·È ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° Î·È Ë ‰È¯ÔÙfiÌÔ˜ ∞¢, ¿Óˆ ÛÙËÓ ÔÔ›· ıÂˆÚÔ‡ÌÂ
ÙÌ‹Ì·Ù· ∞∂ = ∞μ Î·È ∞∑ = ∞°. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: ∞

∧

°∂ = ∞
∧

∑μ.

°¢ – ∞μ
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1
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2
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19. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ÔÈ ‰È¯ÔÙfiÌÔÈ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ ÙË˜ ‚¿ÛË˜ ÂÓfi˜ ÈÛÔÛÎÂÏÔ‡˜
ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Â›Ó·È ›ÛÂ˜. ¡· ÂÍÂÙ¿ÛÂÙÂ ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÁÈ· Ù· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ‡„Ë.

20. ¢›ÓÂÙ·È Î‡ÎÏÔ˜ (√, Ú) Î·È ¯ÔÚ‰‹ ÙÔ˘ ∞μ. ¶ÚÔÂÎÙÂ›ÓÔ˘ÌÂ ÙËÓ ∞μ Î·È ÚÔ˜
Ù· ‰‡Ô ¿ÎÚ· Î·Ù¿ ›Û· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞° Î·È μ¢ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ:
√

∧

°∞ = √
∧

¢μ.

μ� √Ì¿‰·

21. °È· Ù· ÈÛÔÛÎÂÏ‹ ÙÚ›ÁˆÓ· ∞μ° Î·È ¢μ°, ÁÈ· Ù· ÔÔ›· ¤¯Ô˘ÌÂ fiÙÈ 
∧

∞ = 
∧

¢, Ó·
·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: ∞μ = ∞° = μ¢ = ¢°. ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Ó· ‰ÈÎ·ÈÔÏÔÁ‹ÛÂÙÂ fiÙÈ
Ë ∞¢ Â›Ó·È ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙÔ˜ ÙË˜ μ°.

22. ™Â ‰‡Ô ÙÚ›ÁˆÓ· ∞μ° Î·È ∞�μ�°�, fiÔ˘ Ù· ∞¢, ∞�¢�, μ∂, μ�∂�, °∑, °�∑� Â›Ó·È
‡„Ë ÙÔ˘˜ Î·È ¤¯Ô˘ÌÂ fiÙÈ 

∧

∞ = 
∧

∞� < 90Æ, ∞¢ = ∞�¢� Î·È μ∂ = μ�∂�:
·) Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: °∑ = °�∑�,
‚) ·Ó ∞ª, ∞�ª� Â›Ó·È ‰È¿ÌÂÛÔÈ, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: ∞ª = ∞�ª�,
Á) ·Ó μ¡, μ�¡� Â›Ó·È ‰È¯ÔÙfiÌÔÈ, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: μ¡ = μ�¡�.

23. ™Â ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° ÚÔÂÎÙÂ›ÓÔ˘ÌÂ ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ∞μ, μ°, °∞ ÚÔ˜
ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ μ, °, ∞ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ μ¢ = °∂ = ∞∑. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ
fiÙÈ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ¢∂∑ Â›Ó·È ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ.

24. ™Â ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° ÚÔÂÎÙÂ›ÓÔ˘ÌÂ ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ∞μ, ∞° Î·Ù¿ ÙÌ‹Ì·Ù· μ¢ = ∞μ
Î·È °∂ = ∞° ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ∞Ó ∞∑ Â›Ó·È ÙÔ ‡„Ô˜ ÙÔ˘ ∞μ°, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ
Ù· ÛËÌÂ›· ¢ Î·È ∂ ÈÛ·¤¯Ô˘Ó ·fi ÙË μ° Î·È Ë ·fiÛÙ·Û‹ ÙÔ˘˜ Â›Ó·È ›ÛË ÌÂ
ÙÔ ∞∑.

25. ¢›ÓÂÙ·È ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° Î·È √ ÂÛˆÙÂÚÈÎfi ÛËÌÂ›Ô ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ
μ√ = √°. ∞Ó ÔÈ Â˘ıÂ›Â˜ μ√, °√ Ù¤ÌÓÔ˘Ó ÙÈ˜ ∞° Î·È ∞μ ÛÙ· ÛËÌÂ›· §, ª
·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ √§ = √ª, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° Â›Ó·È
ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜.

26. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ÔÈ ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙÔÈ ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ‰È¤Ú¯Ô-
ÓÙ·È ·fi ÙÔ ›‰ÈÔ ÛËÌÂ›Ô.

27. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ÔÈ ‰È¯ÔÙfiÌÔÈ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ‰È¤Ú¯ÔÓÙ·È
·fi ÙÔ ›‰ÈÔ ÛËÌÂ›Ô.

28. ¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ Ù· ·ÎfiÏÔ˘ı· ÙÚ›ÁˆÓ· ∞μ°:
·) ∞μ = 6 cm, 

∧

∞ = 36Æ, 
∧

B = 63Æ, ‚) ∞μ = 4 cm, A° = 3 cm, 
∧

∞ = 47Æ,
Á) AB = 8 cm, A° = 9 cm, °μ = 7 cm, ‰) ∞μ = 3 cm, 

∧

∞ = 90Æ, 
∧

B = 42Æ,
Â) ∞μ = 6 cm, A° = 5 cm, 

∧

∞ = 90Æ, ÛÙ) AB = 3 cm, B° = 7 cm, 
∧

∞ = 90Æ.
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∞·ÓÙ‹ÛÂÈ˜ Û˘ÌÏ‹ÚˆÛË˜: 1. μ° = ¢∑, 
∧∧

∞ = 
∧∧

∂, 2.
∧∧

μ = 
∧∧

∑, ∞° = ¢∂, 3. ∞μ = ∂∑, 4. ∞μ = ∂∑,
∞° = ¢∂, μ° = ¢∑, 5.

∧∧

μ = 
∧∧

¢, 
∧∧

° = 
∧∧

∂, ∞° = ∑∂, μ° = ∂¢. 

1. ·) ¶ – ° – ¶, ‚) ° – ¶ – ° ‹ ¶ – ° – ¶, Á) ¶ – ¶ – ¶.
2. ∫ÚÈÙ‹ÚÈ· ÈÛfiÙËÙ·˜ ÔÚıÔÁÒÓÈˆÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ.
3. ·) ª›· Û‡ÁÎÚÈÛË ÙÚÈÁÒÓˆÓ. ‚) ªÂ ‰‡Ô Û˘ÁÎÚ›ÛÂÈ˜ ÙÚÈÁÒÓˆÓ, ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ.

4. O
¢

A¢ = O
¢

μ°, °
¢

¢∂ = O
¢

μ∂, O
¢

∂¢ = O
¢

μ∂.

5. ·) ∞μ = ∞°, ∞¢ = ∞∂, ¿Ú· ¢μ = ∂°. ‚) μ
¢

¢° = μ
¢

∂°, ¿Ú· °¢ = ∂μ. Á) ∞Ó ¢∑ ⊥ μ°, ∂∏ ⊥ μ°,
‰Â›ÍÙÂ fiÙÈ μ

¢

¢∑ = ∂
¢

°∏, ¿Ú· ∑¢ = ∂∏.

6. ·) ¢Â›ÙÂ fiÙÈ §∞ = §μ, ∫∞ = ∫μ, ÔfiÙÂ ∫§ ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙÔ˜ ÙÔ˘ ∞μ. ‚) ¶Ú¤ÂÈ Ú1 = Ú2.

7. ŒÛÙˆ (√, Ú) Ô Î‡ÎÏÔ˜ Î·È ∞μ, °¢ ÔÈ ¯ÔÚ‰¤˜. ·) O
¢

Aμ = O
¢

°¢, ¿Ú· ∞μ = °¢. ‚) O
¢

Aμ = O
¢

°¢, ¿Ú·
μ

∧∧

√∞ = °
∧∧

√¢, ÔfiÙÂ �∞μ =  �°¢.

8. AÓ √° ⊥ ∞μ, fiÔ˘ ° ÛËÌÂ›Ô ÙË˜ ∞μ Î·È ¢ ÛËÌÂ›Ô ÙÔ˘ �∞μ, ‰Â›ÍÙÂ fiÙÈ O
¢

A° = O
¢

°μ, ÔfiÙÂ °∞ = °μ
(‰ËÏ·‰‹ ° Ì¤ÛÔ ÙÔ˘ ∞μ) Î·È °

∧∧

√∞ = °
∧∧

√μ, ¿Ú·  �∞¢ =  �μ¢ (‰ËÏ·‰‹ ¢ Ì¤ÛÔ ÙÔ˘ �∞μ).

9. ∞
¢

∂μ = ∞
¢

∂¢.

10. ∞
¢

μ° = ∞
¢

°¢, ∞
¢

μ¢ = °
¢

μ¢, ∞
¢

√μ = °
¢

√¢.

11. ∞
¢

μ° = ∞
¢

μ¢, ÔfiÙÂ ∞° = μ¢.

12. ∞
¢

ª° = ª
¢

μ¢, ¿Ú· 
∧∧

∞ = 
∧∧

μ Î·È ∞
¢

μ¢ = ∞
¢

μ°, ÔfiÙÂ ∞¢ = μ°.

13. °
¢

ª∂ = μ
¢

ª¢, ¿Ú· ª∂ = ª¢.

14. ∫
¢

μª = §
¢

ª°, ¿Ú· ∫ª = ª§.

15. ∫
¢

∂∑ = §
¢

∂¢ = ¢
¢

∑ª.

16. ‚) ∞ÊÔ‡ ∞
¢

¢∂ = μ
¢

°∑, ÈÛ¯‡ÂÈ ¢∂ = °∑. ∂›ÛË˜, °¢ = °∑ + ∑∂ + ∂¢, ÔfiÙÂ °¢ = 2°∑ + ∞μ,

¿Ú· °∑ = .

17. ¢Â›ÍÙÂ fiÙÈ ƒ
¢

∞√ = ƒ
¢

μ√, ÔfiÙÂ ƒ∞ = ƒμ Î·È ∞
∧∧

ƒ√ = μ
∧∧

ƒ√, ÂÔÌ¤Óˆ˜ ÙÔ √ƒ ‰È¯ÔÙÔÌÂ› ÙË ÁˆÓ›· ∞ƒμ.

18. ∞
¢

°∂ = ∞
¢

μ∑, ÔfiÙÂ ∞
∧∧

°∂ = ∞
∧∧

∑μ.

19. ŒÛÙˆ ∞
¢

μ° (∞μ = ∞°) Î·È μ¢, °∂ ‰È¯ÔÙfiÌÔÈ. ¢Â›ÍÙÂ fiÙÈ μ
¢

°¢ = μ
¢

°∂. √ÌÔ›ˆ˜, ·Ó μ¢, °∂ ‡„Ë.

20. √
¢

¢∞ = √
¢

μ°, ¿Ú· √
∧∧

°∞ = √
∧∧

¢μ.

21. ∞ÊÔ‡ 
∧∧

∞ = 
∧∧

¢, ÈÛ¯‡ÂÈ ∞
∧∧

μ° = ∞
∧∧

°μ = ¢
∧∧

μ° = μ
∧∧

°¢, ÔfiÙÂ ‰Â›ÍÙÂ fiÙÈ ∞
¢

μ° = μ
¢

°¢. ∞ÊÔ‡ ∞μ = ∞°

Î·È ¢μ = ¢°, ÙÔ ∞¢ Â›Ó·È ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙÔ˜ ÙË˜ μ°.

22. ∞
¢

μ∂ = ∞�
¢

μ�∂�, ¿Ú· ∞μ = ∞�μ�. ∞
¢

μ¢ = ∞�
¢

μ�¢�, ¿Ú· 
∧∧

μ = 
∧∧

μ�. ∞
¢

μ° = ∞�
¢

μ�°�, ¿Ú· ∞° = ∞�°� Î·È 
∧∧

° = 
∧∧

°�. ·) °
¢

∑∞ = °�
¢

∑�∞�, ¿Ú· °∑ = ∑°, ‚) ∞
¢

μª = ∞�
¢

μ�ª�, Á) ∞
¢

μ¡ = ∞�
¢

μ�¡�.

23. ∞
¢

∑¢ = ∑
¢

°∂ = ¢
¢

μ∂.
24. ∞Ó ¢∏ ⊥ μ°, ∂£ ⊥ μ°, ÙfiÙÂ ∏

¢

¢μ = μ
¢

∞∑, ¿Ú· ¢∏ = ∞∑ Î·È ∞
¢

∑° = ∂
¢

°£, ÔfiÙÂ ∂£ = ∞∑.
25. ΔÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ μ√° Â›Ó·È ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜, ¿Ú· √

∧∧

μ° = √
∧∧

°μ. ∂›ÛË˜, μ
¢

√ª = §
¢

√°, ¿Ú· √
∧∧

μª = √
∧∧

°§.
26. °È· ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° ıÂˆÚÔ‡ÌÂ ÙÈ˜ ÌÂÛÔÎ·ı¤ÙÔ˘˜ ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ∞μ, μ° Ô˘ Ù¤ÌÓÔÓÙ·È ÛÙÔ ª,

ÔfiÙÂ ı· ÈÛ¯‡ÂÈ ª∞ = ªμ Î·È ªμ = ª° ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ™˘ÓÂÒ˜ ª∞ = ª°, ‰ËÏ·‰‹ ÙÔ ª Â›Ó·È
ÛËÌÂ›Ô ÙË˜ ÌÂÛÔÎ·ı¤ÙÔ˘ ÙÔ˘ ∞°, ÔfiÙÂ ÔÈ ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙÔÈ ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞μ°
‰È¤Ú¯ÔÓÙ·È ·fi ÙÔ ª.

27. °È· ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° ıÂˆÚÔ‡ÌÂ ÙÈ˜ ‰È¯ÔÙfiÌÔ˘˜ ∞¢, μ∂ Ô˘ Ù¤ÌÓÔÓÙ·È ÛÙÔ ∫, ÔfiÙÂ ÙÔ ∫
ÈÛ·¤¯ÂÈ ·fi ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ∞°, ∞μ Î·È ·fi ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ μ°, μ∞ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ™˘ÓÂÒ˜ ÙÔ ∫
ÈÛ·¤¯ÂÈ ·fi ÙÈ˜ °∞, °μ, ‰ËÏ·‰‹ ÙÔ ∫ Â›Ó·È ÛËÌÂ›Ô ÙË˜ ‰È¯ÔÙfiÌÔ˘ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ °, ÔfiÙÂ ÔÈ
‰È¯ÔÙfiÌÔÈ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞μ° ‰È¤Ú¯ÔÓÙ·È ·fi ÙÔ ∫.

°¢ – ∞μ
2

À¶√¢∂π•∂π™ – ∞¶∞¡Δ∏™∂π™
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